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COJIEP)KAHME

1.I[Tonsitne pynkuuu u = f(M) HecKoJIbKHUX nepeMeHHbIX. O6-

JacTh OnpeAcsieHus. JIMHUM 1 IOBEPXHOCTU YPOBHSI.
2. llpenen ¢pynkuuu u = f(M). HenpeprIBHOCTb.

3. YacTHble Mpou3BOIHbIE TIEpBOTro nopsiaka GyHkuuu u = f(M).

4. Ilonuelil tuddepeHman nepBoro NopsaKa.

5. HacTHbIE IPOU3BOHBIE BBICILIUX MTOPSIKOB.
6.luddepenninanbl BBICIINX MOPSIKOB.

7. quddepenniupoBanue CIOKHON PYHKIIUN HECKOJIBKHUX TIEpe-
MEHHBIX.

8. uddepennmpoBanue GyHKINMA, 3aIaHHBIX HESIBHO.
9.KacarenpHast INIOCKOCTh, HOPMAJIb K TIOBEPXHOCTH.
10.ITpousBoaHas GpyHKUMHU IO 33JaHHOMY HaIlpaBJIEHUIO, I'Pau-
€HT (PYHKIIHH.

11.9kxcTpemymMbl GyHKUMM ABYX MepeMeHHbIX. HaumbOomnbliee u
HauMeEHbLIee 3HaYeHUs1 PYHKIMH JIBYX EPEMEHHBIX.

12. 3agaun Ha yCIOBHBIA KCTPEMYM.
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Pazpaboranbl TecTOBbIE 3a/laHMsl PA3TUYHOU CIOXKHOCTH (A — serkue; B —
cpeanue; C — TpyAHbIE), KOTOPbIC MPEAHA3HAUCHBI ISl MPOBEPKU 3HAHUN OCHOBHBIX
MOJIOKEHUM TEeOpUU M 0a30BBIX MPAKTHYECKUX HABBIKOB M0 JaHHOMY pasleiy
JTUCHUIUIMHBI MaTeMaTHKA.

Cucrema HyMCpaluu TCCTOBBIX SaﬂaHI/Iﬁ

1 2 A

i AN

HOMEDP TEMBI

NOPSAIKOBBIA HOMED CJIOKHOCTD

HanmenoBanue tem SaﬂaHI/Iﬁ KOHTpOJ'IBHO — I/I3M€pI/ITCHBHBIX MaTepI/IaJ'IOB
(KIM)
o pasneny: « IAOOEPEHIAAJILHOE NCYNCJIEHUE ®YHKIIAN
HECKOJBbKHAX MEPEMEHHBIX»

1.INonstre pynkuuu u = f(M) Heckonbkux nepeMeHHbix. O6macTs onpeneneHus. Jlnauu
Y IOBEPXHOCTH YPOBHS.

2. lIpenen pyukmuu u = f(M). HenpepsIBHOCTS.

3. YacTHble IpOU3BOIHbBIE IEPBOrO Nopsaaka GyHKuuu u = f(M).

4. Ionueiit nuddepeHnran nepBoro MopsiaKa.

5. HacTHbIE€ IPOU3BOIHBIE BBICIINX ITOPSIKOB.

6.ludpepenuransl BHICHIMX MOPSIAKOB.

7. duddepenurpoBanue cioKHONU (PYHKIIUA HECKOIBKHUX MEPEMEHHBIX.

8. AuddepenunpoBanue GyHKUNN, 3aJaHHBIX HESIBHO.

9.KacarenbHast INIOCKOCTh, HOPMaJlb K TIOBEPXHOCTH.

10.ITponsBoanast pyHKIMHU IO 3aJaHHOMY HAIIPABJICHUIO, TPAAUEHT (QYyHKIUU.

11.9kcTpemMyMbl (PyHKIIMM JBYX IepeMeHHbIX. Haubomnblliee U HaMMeHbIIEe 3HAYCHUS
(GYHKIIUU ABYX MIEPEMEHHBIX.
12. 3aiaun Ha YCIOBHBINA SKCTPEMYM.
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3anayva: Haiitu o0JacThb onpeaeneHus byHKUIMN
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3anaya: Haiitu 00JacTh onpen byHKUMAN
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Homep: 1.18.B
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3anaya: Haiitu 00JacTh onpeeneHus byHKUMAN
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Howmep: 1.51.A

3anaua: O6macTh onpenenenns Gpynkuun z = f(x,y) - 3To 06MacTh U3MEHEHU:

OrtBertsl: 1). HE3aBUCUMBIX IEPEMEHHBIX X U Y

2). HE3aBUCUMOM NIEPEMEHHONU X 3). HE3aBHUCUMOM NTEPEMEHHON Y
4). mepeMeHHOHN Z 5). IepeMeHHbIX X, Y, Z
Howmep: 1.52.A

3anava: Jlnsg tabnuvHoro cnocoba 3agaHusi GyHKIMH JBYX NEpeMeHHbIX z = f (x, y)

MPUXOJIUTCS] IPUMEHATH TaOJIUILY:
OtBethl:1). c OTHUM BXOJOM  2). C IBYMSI BXOJIaMH 3). ¢ TpeMs BXOJaMHU

4). pynkuuio z =f (x, y) TaOJUYHBIM CITIOCOOOM 3a7aTh HEJIb3s

5). KOIMYECTBO BXOJIOB HE UMEET 3HAYCHUSI.
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3amava: Jlunum ypoBHa GyHKumu z=f (x,y) MOJIYy4aroTCsl IPU NPOEKTUPOBAHUU
HHHHH nepeceyeHus TMoBepxHOCTH z =T (x, y) IJIOCKOCTSIMH ~ MapajlieIbHBIMU

IIITOCKOCTH.:
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4). nro6oi u3 mwiockoctedr x0y; y0z; z0x 5). TakUX JIMHUUI HET

Homep:1.54.A

3amauda: O6nacThio onpeaeneHus: QyHKIUU TpeX MepeMeHHbIX U = f (X, Y, z) CITY’KHUT:
OtBertsl: 1). 001acTh U3MEHEHUS IEPEMEHHBIX X, Y

2). obnacTh U3BMEHEHUs IEPEMEHHBIX Y, Z

3). 00s1aCTh U3MEHEHUS IEPEMEHHBIX Z, Y

4). Bce MPOCTPAaHCTBO apTyMEHTOB X, VY, Z

5). TaKOTO MOHATHUS HET

Howmep: 1.55.A

3amaua: IloBepXHOCTBIO ypOBHA (PYHKIMH U = u(x, Y, z) Ha3bIBae€TCAd TaKas
nosepxHocTh f(X,y,z)=c, B TouKax KOTOpOii JaHHAs QYHKIMSI HMEET

OtBethl: 1). u=0 2). mepeMeHHoe 3HaueHue U 3). MakCUMaJIbHOE 3HAYEHHUE

4). 3HaUYeHHE U # € 5). IOCTOSIHHOE 3HAaYEHUE U =C
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2. Ilpenen ¢pynkuuu u =f(M). HenpepbIBHOCTB.

Howmep: 2.1.A
3amaya: HccnenoBath byHKIIIO u= f(M) Ha HETMPEPBIBHOCTH:
u=xy-x"+y° -1
OTBeTHI: 1).byHkums HempepblBHA TMPH  JTHOOBIX (X, y) eR 2).byHKus
HENpPEPbIBHA TIPH  JIFOOBIX (X, y) € R, kpome Ttouek mapabobI y2 —4x =0
3).dbyHKUMS HENpEepbIBHA MTPH JIFOOBIX (X, y) € R, kxpome Touek mpsimoii y 4+ 2Xx =0
4).0yHKIMS HEMpepbiBHA TMPH  JFOOBIX (X, y) € R, kpome touexk ocum Ox

5).pyHKMS HenmpepblBHA TPU  JTHOOBIX (X,y)e R, xpome Ttouexk mapabosbl

X’ —2y—4=0

Homep: 2.2.A
x*-2y—4

y* —4x

3anaua: MccnenoBarh pyHKIMIO U = f(M) Ha HENIPEPBIBHOCTH: U =

OTBeTHI: 1).pyHKIIMST HeNpephiBHA MPU  JTFOOBIX (X, y) eR 2).pyHKuMsS
HENpEPhIBHA TP  JIHOOBIX (X, y) € R, kpome Touex mnapabomer y> —4x =0
3).pyHKIHS HEMPepBIBHA MPH JTFOOBIX (X, y) € R, kxpome Touek npsimoit y + 2x =0
4).pyHKIMS HEmpepblBHA TMpU  JTHOOBIX (X, y) € R, xpome touek ocu Ox

5).byHkums HempephlBHA TPH  JIFOOBIX (X,y)e R, xpome Ttouex mapaGosbI

X°—2y-4=0

Howmep: 2.3.A
3y
2X+y

3anaua: MccnenoBarh pyHKIMIO U = f(M) Ha HENIPEPBIBHOCTH: U =

OTBeTHI: 1).pyHKIIMST HeENpephiBHA MPU  JTFOOBIX (X, y) eR 2).pyHKuMsS
HENpEPhIBHA TP  JIHOOBIX (X, y) € R, kpome Touex mnapabomer y> —4x =0
3).pyHKIHMS HEMPepBIBHA TPH JTFOOBIX (X, y) € R, kxpome Touek npsimoii y + 2Xx =0
4).pyHKIMS HEmpepblBHA TMpU  JTHOOBIX (X, y) € R, xpome touek ocu Ox

5).byHKuMs HempephlBHA TPH  JIFOOBIX (X,y)e R, xpome Ttouex mapaGosbI

x> =2y-4=0

Howmep: 2.4.A
2X+y

5y2

Bamava: Uccnenosars Gynkuuio U = f (M) Ha HENIPEPBIBHOCTD: U =
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OTBeThI: 1).byHkms HenmpepblBHA TMpU  JTHOOBIX (X, y) e R 2).pyHkrus
HENpPEpPbIBHA TIPH  JFOOBIX (X, y) € R, kpome Ttouek mapaGosbl y2 —4x =0
3).dbyHKUMS HENpEepbIBHA MTPH JIFOOBIX (X, y) € R, xpome Touek npsmoii y +2x =0
4).0yHKIMS HENpepbiBHA MPH JIFOOBIX (X, y) € R, kpome touexk ocum Ox

5).byHKuMs HempepblBHA TPU  JIHOOBIX (X, y)e R, xpome Ttouex mapaGobI

x*—2y—4=0

Howmep: 2.5.A

y? —4x
x* —2y—4
OTBETHI: 1).pyHKIIMS HempepbhiBHA MPU  JIFOOBIX (X, y) e R 2).pyHKIMSA

3anaua: MccnenoBarb pyHKIMIO U = f(M) Ha HENPEPBIBHOCTh: U =

HENPEPLIBHA TIPH  JIHOOBIX (X, y) e R, kpome Touex mnapabomsr y© —4x =0
3).pyHKIIMSA HEMPEphIBHA MPH JTFOOBIX (X, y) € R, kpome Touek mpsimoit y + 2X =0
4).pyHKIIMS HempepblBHA TMpU  JTHOOBIX (X, y) € R, xpome touek ocu Ox

5).QyHKIMS HEmpepbplBHA TIPH  JTHOOBIX (X,y)e R, kpome Ttouek mapaGosbl

X*—2y—-4=0

Homep: 2.6.A
x*—y+1
x2

OtBetbl: 1).QyHKIUS HEMpepbIBHA MPU JIFOOBIX (X, y) € R, xpome touek ocu Oy

3anaua: MccnenoBaTh GyHKIHMIO U = f(M) Ha HEMPEPBIBHOCTh: U =

2).byHKIMS HEOpepblBHA MPH  JHOOBIX (X,y)e R, kpome Ttouex mapaGosIbI

x* — y+1=0 3).¢pyHkius HenpepsiBHA MIPU JHOOBIX (X, y) € R, kpome Touek ocu

OX 4).pyHKuMs HempepbIBHA NPU JIHOOBIX (X, y) € R, xpome Touek OKpy:KHOCTH

x* + y2 —4 =0 5).pyuxuus HenpephIBHA IPH ITHOOBIX (X, y) eR

Howmep: 2.7.A

2
3anaua: MccnenoBath pyHKIMIO U = f(M) Ha HETPEPBIBHOCTh: U = 2L
X" —y+1
OtBetsl: 1).pyHKUMS HENpepbIBHA IPU JHOOBIX (X, y) € R, kpome touex ocu Oy
2).byHKIMS HEOpepblBHA TMPH  JHOOBIX (X, y) € R, xpome Ttouexk mapabossl
X* —y+1=0 3).¢pyHKuns HenpepbIBHA IPH JIIOOBIX (X, y) € R, xpome Touek ocu

OX 4).pyHKuus HempepbiBHA TPH JTFOOBIX (X,y) € R, kpome Touek okpykHOCTH

x* + y2 —4 =0 5).pynKuus HenpephIBHA IPH JTHOOBIX (X, y) eR
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Howmep: 2.8.A

3apaua: Hccnenosath byHKIIHIO u= f(M) Ha HEIIPEPBIBHOCTD:
4x* +4y* -4
u= 3
y

OtBetsl: 1).pyHKIMA HENpepbIBHA TIPU JTFOOBIX (X, y) € R, xpome touek ocu Oy

2).pyHKIMST HEmpepbhiBHA TMPU  JIHOOBIX (X,y)e R, xpome Ttouex mapaGosbl

x? — y+1=0 3).¢pyukuus HenpepsiBHa Mpu JHOOBIX (X, y) € R, kpome Touek ocu

OX 4).pyHkums HempepbIBHA TPH JFOOBIX (X, y) € R, kpome Touek okpyxkHOCTH

X* + y2 —4 =0 5).pynKuus HenpephIBHA P JTHOOBIX (X, y) eR

Howmep: 2.9.A

5y2

x*+y* -4
OtBetnl: 1).pyHKIMS HEnmpepbIBHA MPHU JHOOBIX (X, y) € R, xpome touek ocu Oy

3amgaua: Uccnemosars pynkuumo U = f (M) Ha HEMPEPBIBHOCTH: U =

2).byHKIMS HempephlBHA TIPH  JIFOOBIX (X,y)e R, xpome Ttouex mapaGosbI

x? — y+1=0 3).¢pyukius HenpepsiBHa pU JHOOBIX (X, y) € R, kpome Touex ocu

OXx 4).pyHkums HempepbiBHA TPH JTFOOBIX (X, y) € R, kpome Touek okpyxkHOCTH

X* +y® —4=0 5).¢pyHKuns HelpepbIBHA IPH JTOGBIX (X, y) eR

Howmep: 2.10.A
3anmaua: Mccnenosars Gpynkmuro U = (M) Ha HEMPEPBIBHOCTh: U = Sin(xy)

OtBetsl: 1).pyHKIMA HENpepbIBHA TPU JTHOOBIX (X, y) € R, kpome touek ocu Oy

2).pyHKIMS HEmpepbhiBHA TMPU  JIFOOBIX (X,y)e R, xpome Ttouex mapaGosbl

x? — y+1=0 3).¢pyukuus HenpepsiBHa MpU JHOOBIX (X, y) € R, kpome Touek ocu

OX 4).pyHkums HempepbIBHA TPH JTFOOBIX (X, y) € R, kpome Touek okpyxkHOCTH

X* +y® —4=0 5).¢pyHKuns HelpepbIBHA IPH JTOGBIX (X, y) eR

Homep: 2.11.A
3amaua: Mccnenosars Gpynkmuro U = (M) Ha HEMPEPBIBHOCTh: U = COS(X + y)

OTBeTsI: 1).byHKIIMS HempepblBHA TMPH  JIFOOBIX (X, y) €eR 2).byHKuuns
HeTpepbIBHA TIPHU JTHOOBIX (X, y): X+y2>1 3).dyHkius HenpepbiBHA IPH JIFOOBIX
(X, y) € R, kxpome Touex (X, y): X+y=1 4).0pyuxuns HenpepbiBHA NP JTHOOBIX
(X, y) € R, xpome touek ocu OX  5).QpyHKIMSA HENpepbIBHA IPH JIFOOBIX

(X, y) € R, kpome Touek ocu Oy
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Homep: 2.12.A
3agava: Uccnenosars Gynkuuio U = f (M) Ha HENPEPBIBHOCTH: U = /X +y —1
OTBeTHI: 1).byHkumst HenmpepblBHA TMpU  JTHOOBIX (X, y) e R 2).pyHKIus
HEeNpepbIBHA MPH JIFOOBIX (X, y): X+y2>1 3).dyskuus HenpepbiBHA TPH JTFOOBIX
(X, y) € R, xpome Touex (X, y): X+y=1 4).0yukuus HenpepbiBHA NPH JTHOOBIX
(X, y) € R, xpome Touek ocm OX  5).QpyHKIMSA HENpepbIBHA MPH JIFOOBIX
(X, y) € R, kpome touex ocu Oy

Homep: 2.13.A
5x

l-x-y
OTBETHI: 1).pyHKIIMST HempephiBHA MPU  JIFOOBIX (X,y)e R 2).pyHKIMSA

3anaua: MccnenoBaTh GyHKIHIO U = f(M) Ha HEMPEPBIBHOCTh: U =

HEeIpepbIBHA MIPH JIFOOBIX (X, y): X+y2>1 3).}yHKius HenpepbBHA MIPU JTHOOBIX
(X, y) € R, xpome Touex (X, y): X+y=1 4).0pyHkuus HenpepbiBHA MPH JIFOOBIX
(X, y) € R, xpome Touek ocm OX  5).QpyHKuMS HENpephIBHA MPH JIFOOBIX
(X, y) € R, kpome touek ocu Oy

Howmep: 2.14.A
4—-4x -4y
2

y
OTBeTHI: 1).byHkums HempepblBHA TMpU  JTHOOBIX (X,y)e R 2).pyHkrus

3anaua: MccnenoBars QyHKIMIO U = f(M) Ha HENPEPBIBHOCTh: U =

HEeNpepbIBHA MPH JIFOOBIX (X, y): X+y2>1 3).dyskuus HenpepbiBHA TPH JTFOOBIX
(X, y) € R, xpome Touek (X, y): X+y=1 4).0yskuus HenpepbiBHA PH JTFOOBIX
(X, y) € R, xpome Ttouek ocu OX  5).QpyHKIMSA HENpephIBHA MPH JIFOOBIX
(X, y) € R, kpome touex ocu Oy

Homep: 2.15.A

Ty +7x
3amaua: MccnenoBarh pyHKIMIO U = f(M) Ha HEMPEPBIBHOCTh: U = YT
X

OtBeTsl: 1).byHKIIMS HempepblBHA TMPH  JIFOOBIX (X, y) eR 2).byHKuus
HENpepbIBHA MIPU JHOOBIX (X, y): X+y2>1 3).dyHkuus HenpepbiBHA PH JIFOOBIX
(X, y) € R, xpome Touek (X, y): X+y=1 4).0pyskuus HenpepbiBHA NPH JTHOOBIX
(X, y) € R, kpome touek ocu OX  5).QyHKIMS HempepsIBHA IPU JFOOBIX

(X, y) € R, kpome Touek ocu Oy
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Howmep: 2.16.A

3ajava: HccnemoBarh GyHKIHO u= f(M) Ha  HENPEPHIBHOCT:
u =sin(16x> -9y’ —144)

OtBetsl: 1).pyHKIMS HempepbiBHA BO BCeX Toukax mmiockoctd OXy  2).pyHKius
HENpepbiBHA BO BCcex Toukax Iuiockoctd OXy, KpoMme TOueK THUnepOosibl
(O'(O;O); a=3;b=4) 3).pysxkuus HenpepblBHA BO BCEX TOYKaX ILIOCKOCTH
Oxy, kpoMe TOYeK TUIepOOIIBI (O'(O;O); a=4;b=3) 4).pynxuus menpepsiBHa
BO Bcex To4kax Iwiockoctd OXY, KpoMmMe TOYEK paCIONOKEHHBIX Ha DIUIAICE U
BHYTpH Hero (C IIEHTPOM O'(O;O) u nonyocsiMu a=4; b=3) 5).pynkuus
HETpephIBHA TOJIBKO B TOYKAX (X, y), PACIIOJIOKCHHBIX BHYTPH SJUIHTICA (O'(O;O),

a=4;b=3)

Howmep: 2.17.A
3ajgaya: Hccnenosatsb (GyHKIMIO u=f (M) Ha HEMPEPbIBHOCTH:

. X
16x> —9y* —144

Oteersl: 1).QpyHKIMS HEpepbiBHA BO BCeX TOYKax Iockoctd OXy  2).pyHKIus

u

HENpephIBHA BO Bcex Tovkax miockoctd OXy, KpoMme TOYEK TIUIEepOOIIbl
(O'(O;O); a=3;b=4) 3).}pysxkuus HenpeprlBHa BO BCEX TOYKaX ILIOCKOCTH
Oxy, kpoMe TOoYeK TUIEepOOIIBI (O'(O;O); a=4;b=3) 4).pynxuus nenpepsiBHa
BO BCex Toukax miockoctd OXY, KpOMe TOYEK PACIOIOKEHHBIX Ha DJUIMICE W
BHYTpH HeEro (C IIEHTPOM O'(O;O) u nonyocsMu a=4; b=3) 5).pynkuus
HETpephIBHA TOJIBKO B TOYKAX (X, y), PACIIOJIOKCHHBIX BHYTPH SJUTHTICA (O'(O;O),

a=4;b=3)

Howmep: 2.18.A
3apava: Hccnenosats GyHKIIIO u=f (M) Ha HEIPEPBIBHOCTB:
U= . 2
16x2 +9y> —144

Oteersl: 1).QyHKIMS HEpepbiBHA BO BCeX TOYKax Iockoctd OXy  2).pyHKIus

HENpephIBHA BO Bcex Toukax miockoctd OXy, KpoMme TOYEK TIUIEepOOIIbl
(O'(O;O); a=3;b=4) 3).pysxkuus HenpeprlBHA BO BCEX TOYKaX ILIOCKOCTH
Oxy, kpoMe ToYeK TUIEepOOIIBI (O'(O;O); a=4;b=3) 4).pynxuus nenpepsiBHa
BO BCex Toukax miockoctd OXY, KpOMe TOYEK pACIOIOKEHHBIX Ha DJUIMICE W

BHYTPU HETo (C LEHTPOM O'(O;O) u nonyocsmu a=4;b=3) 5).pynkuus
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HEMpePhIBHA TOJIBKO B TOYKAX (X, y), PAacCIOJIOKEHHBIX BHYTPH 3JUTAIICA (O'(O;O),

a=4;b=3)

Howmep: 2.19.A

3amayva: UccnenoBarsb (GyHKIHIO u= f(M) Ha  HENPEPHIBHOCTD:
u =log, (9x* +16y* —144)

Otserbl: 1).QyHKIMS HempepbiBHA BO BCeX Toukax miockoctd OXy  2).pyHKums
HEnpepbiBHA BO Bcex Toukax Iuiockoctd OXy, KpoMe TOdYeK TrHIepOoIibl
(O'(O;O); a=3;b=4) 3).pysxkuus HenpepslBHA BO BCEX TOYKAX IUIOCKOCTH
OXy, KpoMe TOYeK TUIEepOOIIBI (O'(O;O); a=4;b=3) 4).pynkuus nenpepsiBHa
BO Bcex Toukax Iwiockoctd OXY, KpomMe TOYEK pACIOJIOKEHHBIX Ha JIUIUICE M
BHYTPH Hero (C IIEHTPOM O'(O;O) u nonyocsimu a=4;b=3) 5).gynkuus
HETpephIBHA TOJBKO B TOYKAX (X, y), PACIIOJIOKEHHBIX BHYTPH SJUIHIICA (O'(O;O),

a=4;b=3)

Howmep: 2.20.A

3ajayva: UccnenoBath  (DyHKIUIO u= f(M) Ha  HENPEPHIBHOCTD:
u = log, (144 —9x> —16y?)

Oteersl: 1).QyHKIMs HempepbiBHA BO Bcex Toukax rutockoctd OXy  2).byHKuus
HENpepbiBHA BO BceX Toukax Iuiockoctd OXy, KpoMe TOueK THUnepOosibl
(O'(O;O); a=3;b=4) 3).0ynxuus HenpephBHA BO BCEX TOUYKAX ILIOCKOCTH
Oxy, kpoMe TOYEK TUIepOOIIBI (O'(O;O); a=4;b=3) 4).pyuxuus nenpepniBHa
BO Bcex Toukax miockocth OXY, KpOMe TOYEK PACIIOJIOKECHHBIX Ha DIUIUICE W
BHYTPH HEro (C IIEHTPOM O'(O;O) u nomyocamu a=4; b=3) 5).pynkuns
HENpEPHIBHA TOJBKO B TOYKAX (X, y), PACIIOJIOKEHHBIX BHYTPH JJLIUIICA (O'(O;O),

a=4;b=3)

Homep: 2.21.A

3ajgayva: HccnenoBars GyHKLUIO u=f (M) Ha  HENPEPHIBHOCT:
u = cos(16x? +25y* —400)

OtBersl:  1).QyHKIMS HeImpepblBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoct  OXy
2).QyHKIUS HENpEphIBHA BO BCEX TOUKAX (X;y) mwiockoctn OXy, KpoMme ToYek
SJUTAIICA O'(O;O); a=235 b=4 3).pysxuus HempeprlBHA BO BCEX TOYKaX (X;y)
mwiockoctd OXy, KpoMe TOYEK THUIEepOOIIbI O'(O;O); a=5b=4 4).¢pynaxuus
HEMpEpPBIBHA TOJNBKO B  TOYKAx (X;y) SILIAIICA (O'(O;O) U TOJIYyOCIMH

a=>5;b=4)u Buyrpu Hero 5).QpyHKIMS HempepblBHA BO BCEX TOYKAX (X;y)
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mwiockoctd  OXy, KpoMe TOYEK, pACIOJNIOKEHHBIX BHYTPH OJUIMIICA (O'(O;O),

a=5b=4)

Howmep: 2.22.B
3apaua: HccnenoBathb byHKIIHIO u= f(M) Ha HEMPEPBIBHOCTb:

X+y
u= 2 2
16x% + 25y — 400

OtBersl:  1).QpyHKIIMA HEMpEpbIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoctn  OXy

2).pyHKIMS HempepbiBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) wiockoctd OXy, Kpome TOYeK
JLTHTICA O'(O;O); a=>5,b=4 3).Qpysxkuus HempepslBHA BO BCEX TOYKAaX (X;y)
mwiockoctd OXy, Kpome TOYEK TUIepOOIIbI O'(O;O); a=5b=4 4).¢pynxuus
HENpEpPhIBHA TOJNBKO B  TOYKax (X;y) SILIMIICA (O'(O;O) U TOIYOCSIMH
a=25;b=4)u Buyrpu Hero 5).QpyHKIHMA HempepbIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y)

mwiockoctd  OXy, KpoMe TOYEK, pACIOJNIOKEHHBIX BHYTPH OJUIMIICA (O'(O;O),

a=5b=4)

Howmep: 2.23.B

3anaua: Hccnenosatb byHKIIHIO u= f(M) Ha HENPEPBIBHOCTD:

2
X

16x% — 25y — 400

OtBersl:  1).QyHKIMS HempepblBHA BO BCEX TOUYKAX (X;y) mwiockoctu  OXy

u=1u

2).QyHKIMS HENpPEPHIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoctn OXy, KpoMe TOYeK
SJUTHIICA O'(O;O); a=25b=4 3).pyuxuus HenpepslBHAa BO BCEX TOYKAX (X;y)
mwiockoctd OXy, KpoMe TO4YeK TurepOoIIbI O'(O;O); a=5b=4 4).¢pynaxuus
HEMpEpPBIBHA TOJNBKO B  TOYKax (X;y) SILIATICA (O'(O;O) U TI0JIyOCSMH
a=>5;b=4)u Buyrpu Hero 5).QpyHKIHMS HempepbIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y)

mwiockoctd  OXy, KpoMe TOYEK, pACHONOKECHHBIX BHYTPH JJUIAICA (O'(O;O),

a=5b=4)

Howmep: 2.24.B
3agaya: Uccnenosath GYHKITHIO u="f (M) Ha HENPEPHIBHOCTD:

u =1%/400-16x> —25y>

OtBersl:  1).QyHKIMS HempepblBHA BO BCEX TOUYKAX (X;y) miockoctu  OXy

2).pyHKIMS HEmpepbiBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoctd OXy, Kpome TOYek

SJLIUIICA O'(O;O); a=25;b=4 3).¢yaxuus nHempephiBHA BO BCEX TOUKAX (X;y)
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mwiockoctd OXy, KpoMe TOYeK TurnepOoIIbI O'(O;O); a=5b=4 4).¢pysaxuus
HENpPEPLIBHA TOILKO B  TOYKAX (X;y) SILIAIICA (O'(O;O) U IOIYOCAMH
a=>5;b=4)u Buyrpu Hero 5).QpyHKIMS HempepblBHA BO BCEX TOYKAX (X;y)

mwiockoctn OXy, KpoMe TOYEK, PACIOJOKEHHBIX BHYTPH DIUIHIICA (O'(O;O),

a=5b=4)

Howmep: 2.25.B
3anayva: HccnenoBarb (GyHKLHIO u= f(M) Ha HEMPEPHIBHOCTH:

u = log (16x +25y? — 400)

OtBetsl:  1).byHKIMA HeENpepbIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoct  OXy
2).pyHKIMS HempepblBHA BO BCEX TOYKAX (X; y) mwiockoctd OXy, Kpome ToYek
ILTHTICA O'(O;O); a=>5b=4 3).pysxkuus HempeprlBHA BO BCEX TOYKAX (X;y)
mwiockoctn OXy, Kpome TOYEK THUMEpPOOIIbI O'(O;O); a=5b=4 4).¢pynxuus
HENpEPhIBHA TOJBKO B  TOYKax (X;y) SILIMIICA (O'(O;O) U IOJYOCSIMH
a=>5;b=4)u Buyrpu Hero 5).QpyHKIMA HempepbBHA BO BCEX TOYKAX (X;y)

mwiockoctd OXy, KpoMe TOYEK, pacHONIOKEHHBIX BHYTPH DJUIAIICA (O'(O;O),

a=5b=4)

Howmep: 2.26.B
3amaua: Mccnenosars Gpynkmuio U = f (M) Ha HempepbIBHOCTH: U = X~ + Oy 245
OtBetbl:  1).byHKIMA HeENpepbIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoct  OXy
2).pyHKIMS HempepblBHA BO BCEX TOYKAX (X; y) mwiockoctd OXy, Kpome ToYeK
AJUIMIICa O'(O;O); a=+45;b=4/5 3).byHKIMS HETPEpHIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y)
mwiockoctd OXY, KpomMe TOYEK THUIEepOOIIBI O'(O;O); a=+/45; b=+/5 4).pyHKIMSA
HETPEPHIBHA TOJILKO B TOYKAX (X;y) AJUIUIICA (O'(O;O); a=+/45;b=4/5 ) ¥ BHYTpH
Hero 5).QyHKUuUs HempepblBHA BO BCEX TOUYKaX (X;y) mwiockoct OXy, Kpome

TOYEK, PACIIOJIOKEHHBIX BHYTPH JJUINAIICA (O'(O;O); a=+45;b=4/5 )

Howmep: 2.27.B
3anauva: HccnenoBathb byHKIIIO u=f (M) Ha HETIPEPHIBHOCTD:
g 4x
x* +9y* —45

OtBersl:  1).QyHKIMS HempepblBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoct  OXy
2).pyHKIUS HEINpepbIBHA BO BCEX TOUYKAaX (X;y) mwiockoctn OXy, Kpome TOYek

AJUIATICA O'(O;O); a=+45;b=A/5 3).pyHKuMs HEMpEepbIBHA BO BCEX TOUKAX (X;y)
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mnockoctn OXy, kpome Touek rumepGomsr O'(0;0); a = J45: b=4/5 4).pyHKms
HENpPEepbIBHA TOJIBKO B TOUYKAX (X;y) smmnca (O'(0;0); a = V45, b=+/5) u BHYTpH
Hero 5).QyHKIUS HempepblBHA BO BCEX TOUYKaX (X;y) mwiockoct OXy, Kpome

TOYEK, PACIOJIOKEHHBIX BHYTPH JJUIAIICA (O'(O;O); a=+45;b=4/5 )

Howmep: 2.28.B
3anaya: UccnenoBarhb byHKIHMIO u=f (M) Ha HEMPEPHIBHOCTH:
4
U= yz
X" —=9y” —-45

OtBetbl:  1).QyHKIMS HeNpepblBHA BO BCEX TOYKax (X;y) mwiockoctu  OXy
2).pyHKIMS HEIpephIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) wiockoctd OXy, Kpome TOYeK
AIUIATICA O’(O;O); a=+/45;b=4/5 3).dyHKIMS HENpepbIBHA BO BCEX TOUYKAX (X;y)
mwiockoctd OXy, KpomMe TOYEK THUIEepOOITBI O’(O;O); a=+/45;b=4/5 4).dpyHK1MsA
HENPEPBIBHA TOJIBKO B TOYKAX (X;y) AIUIAIICA (O'(O;O); a=+45;b=4/5 ) ¥ BHYTpH
Hero 5).QyHKUMS HENpepbIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoctu OXy, kpome

TOYEK, PACIIOJIOKEHHBIX BHYTPH 3JUIMIICA (O'(O;O); a=45;b=4/5 )

Howmep: 2.29.B
3amaua: Uccnenosars pynkuuio U = f (M) Ha HEMPEPHIBHOCTh: &

Oteetsl:  1).QyHKIIMA HEMpEphIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoctu  OXy
2).pyHKIMS HEIpepbIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) wiockoctd OXy, KpoMe TOYeK
AJUIAIICa O'(O;O); a=+45;b=4/5 3).pyHKIMS HENpepbIBHA BO BCEX TOUYKaX (X;y)
mwiockoctd OXy, KpomMe TOYEK TUIepOOIIbI O’(O;O); a=+45;b=+/5 4).pyHKuus
HENPEPBIBHA TOJIBKO B TOYKAX (X;y) AIUIAIICA (O'(O;O); a =45 ; b= J5 ) ¥ BHYTpH
Hero 5).QyHKUMS HENpepbIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoctu OXy, kpome

TOYEK, PACIIOJIOKEHHBIX BHYTPH 3JUIAIICA (O'(O;O); a=+45;b=A/5 )

Howmep: 2.30.B
3anava: Uccnenosath byHKIIIO u=f (M) Ha HETPEPBIBHOCTb:

u =log, (x2 + 9y2 —45)

OtBersl:  1).QyHKIIMA HEMpepbIBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) mwiockoct  OXy
2).pyHKIMS HempepbiBHA BO BCEX TOYKAX (X;y) wiockoctd OXy, Kpome TOYeK
AIUIATICA O'(O;O); a=+45;b=4/5 3).dbyHKIMS HEpephIBHA BO BCEX TOUYKAaX (X;y)
wiockoctd OXy, KpomMe TOYeK THUIEpOOIIBI O’(O;O); a=+/45; b=A/5 4).byHKIMSA
HETPEPHIBHA TOJIBKO B TOYKAX (X; y) AJUTUTICA (O'(O;O); a=+/45;b=4/5 ) W BHYTpH
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Hero 5).byHKUMS HENpepbhiBHA BO BCEX TOYKAx (X;y) wiockoctd OXy, Kpome

TOYEK, PACIOJIOKEHHBIX BHYTPH JJLIUTICA (O'(O;O); a=+/45;b=4/5 )

Homep: 2.31.C
tg(xy)

3aga4a: Beraucouts npenen pynkauu lim ——=
X—a y
y—0

1

1
Otsetsr: 1).a 2).0 3).— 4).1 5).—
a a

Howmep: 2.32.C

__arcsin(xy)
3anava: Beramcnuts npeaen pyrkupn lim ————=
x—0

y—a y

a2

1 1
Otsetsr: 1).a 2).0 3).— 4).1 3).
a a

Howmep: 2.33.C

__sin(xy)
. lim
3amada: Berauciauts npeaen GyHKIUN X

.\/—>i
a

a2

1
Otsernl: 1).a 2).0 3).l 4).1 5).
a a

Howmep: 2.34.C

.1 a
3amaua: Beruuciours npenen Gpyukuun lim — (X + y)- arctg( ]

x—>® g X +
y—® M

1 1
Otsetbi: 1).a 2).0 3).— 4).1 5).—
a a

Howmep: 2.35.C
i X
. a
3amada: Berauciauts nipeaen GpyHKIuu hm—2
y—a

1 1
Otsers: 1).a 2).0 3).— 4).1 5).—
a a
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Howmep: 2.36.C

. sin(a(x +y))
3agaua: BeramcnuTs npeaen pyHkiuu lim :
x—0 arcsm((x + y)a)
y—0
1
Otsersr: 1).1 2).— 3).a 4).0 5).o
a
Howmep: 2.37.C
. . (xy)
3agaya: Beraucouts npenen Gpyakiuu lim-——- Ctg(Xy)
x—0
yoa B
1
Otsersr: 1).1 2).— 3).a 4).0 5).0
a
Howmep: 2.38.C
. a
3aga4a: Beraucouts npenen Gpynknun lim— - arctg(xy)
x—a Xy
y—0

1
Otsersr: 1).1 2).— 3).a 4).0 5).o
a

Howmep: 2.39.C

: (1
3amaua: Beraucouts npegen Gpyukuun lim (aX)' arcsm(—
X—>00 Xy

y—>©

1
Otsersr: 1).1 2).— 3).a 4).0 5).o
a

Howmep: 2.40.C

. sinlax
3anaua: Beraucnuth npenen pynkiuu lim M

120 (xy)” +xy

1
Otsersr: 1).1 2).— 3).a 4).0 5).o
a

Homep: 2.41.C

2
3anaya: Boraucnuts npezen Gpyskiuu lim 2,(xy) ";az (xy)+a,
e b, (XY) +b, (XY)

OTBeTHI: 1).a—1 2).0 3).00 4).1 5),&
b, a,
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Howmep: 2.42.C

_ : a,(xy)+a,
3aaua: Beraucuts npesen Gynxiu lim 5
el o (xy)" +b,(xy)+b;

b
OTBETHI: 1).a—1 2).0 3).00 4).1 5).—
b, a,

Howmep: 2.43.C

2
Coaxy) +a,lxy)+a
3agava: Beraucauts npeaen Gynkiuu lim 1( Y) 2( Y) 3
X—>00 b, (Xy) +b,

y—®

OTBETHI: 1).]2;—1 2).0 3).00 4).1 5)&

1 a
Howmep: 2.44.C
. Xy . (b
3amaua: Beruucours npenen Gpyukuuu lim — - sin| —
b, \xy

OTBeTHI: 1).ﬂ 2).0 3).00 4).1 5)&
b, a,

Howmep: 2.45.C

. X+Yy b,
3amaua: Beruucourts npenen Gpyukuuu lim -arctg

xo® g X +
T A y

OTBeTHI: 1).ﬂ 2).0 3).00 4).1 5)&
b, a,

Howmep: 2.46.C

2
A (Xzy) +a, (X2y>+ a,
3amaua: Berancouts npegen Gyakmun lim

x>0 b (Xzy)+ b, (Xzy)

y—o
a b a
Otsets: 1).— 2).0 3).00 4)—2— 5).—-
b, a, b, b,
Howmep: 2.47.C

2
_ . a,(xy)” +a,
3agava: Beraucauts npenen Gpyrkiua lim Z B
ey bl(XY) + bz(XY) +b,

y—a3
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a b, a
Otsersl: 1).— 2).0 3).00 4). 5).—
Howmep: 2.48.C

. al(XY)6 + az(XY)3 +a;
3anaua: Beraucauts npeaen pyHkimu lim

xbs b, (XY)3 +b,

y—®
a b a
Otsetsl: 1).— 2).0 3).00 4)—2— 5)—-
b, a,-b b,
Howmep: 2.49.C
. Xy b,
3agaua: Berumcnuts npegen pyukauu lim -tg
X205 D, az(XY)
y—>®
a, b, a,
Otsersl: 1).— 2).0 3).00 4). 5).—
b, a, b, b,
Howmep: 2.50.C

. Xty : a,
3amaua: Beruucouts npenen Gpyukiuuu lim arcsin| ——

b x+y

a, b, a,
Otsetsl: 1).— 2).0 3).00 4). 5).—
b, a,-b, b,

Howmep: 2.51.C

Xty

. a a
3anava: Beruncnuthb npenen pyHKuuu llm(l +

X—>0 X +
y—>®© y

Ormsetsr: 1).e 2).e” 3).4/e 4).l 5).1
a

Howmep: 2.52.C

Xy
. a
3anava: Berancnuthb npenen pyHkuu hm(l + —j

x—b X
AN

Ormsetsr: 1).e 2).e® 3).4/e 4).l 5).1
a
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Howmep: 2.53.C
1

3amaua: Berauciute npeaen GyHKImu lim(l + Xy)a
x—b
y—0

Orsetsr: 1).e 2).e® 3).4/e 4).l 5).1
a

Howmep: 2.54.C

- Iim —-In(l1+ x
3amada: BerauciauTs npeaen GpyHKIuu x—0 axy ( Y)

y—b

Otsetsr: 1).€ 2).e" 3).a\/g 4).l 5).1
a

Howmep: 2.55.C

. X-y
3amaua: Beruucouts npenen Gpyukuuu lim —=-In| 1+ —

X—a X
y—© Y

Otsetsl: 1).€ 2).e” 3).% 4).l 5).1
a

Howmep: 2.56.A
3amava: Oyskiua z=f (M) Ha3bIBACTCS HEINPEpPBIBHOM B TOuke M,, eciau oHa

onpcaciicHa B TOUYKEC MO H €€ OKPCCTHOCTH, U UMECT MCCTO YCJIOBHUC!
Orsetsi: 1). Mlgﬁo f(M)=0 2). Mlgﬁo f(M)=f(M,) 3). Mlgﬁo f(M)= o0

4). lim f(M)=f(M,) 5). lim f(M)=0
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3. YacTHble NPOU3BOAHBIEC MEePBOro nopsiaka pynknun u =f(M).

Howmep: 3.1.A
3anada: 3aana QyHKIUSA Z = x® + y5 -3.x- yz. Haiitn Z;.
OTBETHI: ).z, = 6x° —3y2 2).z = Sy4 — 6yX 3).2! = _3y2

4).z", = 6x> +5y* =3y® 5.z, =6x +5y* —6xy

Howmep: 3.2.A
3anaua: 3anana GpyHKIM Z = Xy +3X " + y°. Haiitu z',.
OTBETHI: ).z}, = y+y’ 2).2, = y+12x° 3).2%, =x+2y

r_ 4 ro_ 3

4.z, =X+3x" +2y 5).z, =x+12x" +2y

Howmep: 3.3.A
3amava: 3agana QyHKOUS Z = —4yx2 + Y_ 6x . Haiitu Z'x.

X

1
Otsersi: 1).Z) = —8yx+l2—6x 2).Z! = —8yx—l2—6 3).z =—-8yx+—
X X X

1
4).7" =—4x* +— 5.7, = —8yx+l2—6
X X
Howmep: 3.4.A
3amaua: 3amana QyHKIUSA Z = 7x% — Oxy + 17y2. Hatitu Z'y.
OTBETHI: ).z}, =34y 2).zy, =14x —9x + 34y 3).zy, =-9x+34y

4).zy, = -9x + 17y? 5).zy, =9y +34y

Howmep: 3.5.A

3anada: 3aana QyHKIUSA Z = A + y2 . x> . Haittn Z'x.

1
Otsers: 1).z' =y +3x’y® 2).Z, =—1+2y-x3 3).z! = 4 > +3x7y?
X— x—1

y
(x~1)

4).7! =— +3y°x? 5).z, =—y+3x°y?

Howmep: 3.6.B

X .
3agaua: 3a1aHa QyHKUUS Z = arctg—z. Haiiru z_,.
y J—
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' y— 2 ' X ' - X
Otsetsl: 1).zy, = 2).z, = 3.z, =
\/(y—2)2—x2 (1+X2Xy—2) ! (y—2)2+x2
1 X
4).z' = 5.z, =
y 2 y 2
(y-2) +x’ (y-2Ny-2) +x*)
Howmep: 3.7.B
3anava: 3amana QyHKIUSA Z = x> . Haitu z'.
Omersi:  1).z, =—x"7-Inx  2).z, =2-yx'¥ 3).z/ =x*7 -Inx
4.7, =2-yx*7 5.z, =—=x*7-In(2-y)
Howmep: 3.8.A
2
+1 ,
3anada: 3amana QyHKIUS Z = ﬂy—) . Haiitn Z,,.
X
2y -sinly” +1 2sin(y” +1 > +1
OTBeTSHL: 1).Z'y __ = Sm(y ) 2).Z'y = _—Sln(yz ) 3).Z'y = _—Cos(yz )
X X X
. 2 . 2
4).Z,y _ _s1n!y +1_) 5).z'y _ sm!y2 +1_)
X X
Howmep: 3.9.A
3anaua: 3amana GpyHKIUSA Z = ln(x2 —y? ) Haiitu z' .
' 1 ' 2x ' - 2Y '
Otserer: 1).2, = 5 5 2).z, = 5 5 3).z, 5 5 4).z, =—
X -y X -y X -y X
5.z, =
X+Yy
Howmep: 3.10.A
3azaua: 3agana pyHKIHS Z = X~ Siny + y~ cos X . Haiitu Z'y.
OTEBeTHL: ).z, = 2(xsiny + ycosx) 2).2, = 2(xcosy—ysinx)
3).2,, =X’ cosy+2ycosx 4).2) =x’cosy+y’ cosx
5).z, = 2(siny +cosx)
Homep: 3.11.A
_ Yy

3anaua: 3agaHa QyHKIUA Z = 5 Haiitu z| .

3

X -y
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2
OTBeTHI: 1),2; :_3X—y2 2).2; 33X Y3
(> -y?) x’ —y
3 3
, X742 ,
4)'ZX =3—2]2 5)'ZX =—%
(X -y ) (x -y )
Howmep: 3.12.A

3anada: 3aana QyHKIUSA Z = Ctg(y — X) +3'Y  Haitru Z;.

1
OTBETHI ).z}, :—2+31_y In3 2).zy, =—
(y-x)
1 -
3).z!, =— +3771n3
Y sin”(y —x)
1 -
5).z, =—————-37"-In3
Y sin”(y —x)
Homep: 3.13.A
3amaua: 3agana QyHkuusa Z = 2 ln(y +x? )— Xy . Haiitu Z;.
, , 4x
OTBeTsI: ).z, = >y 2).z, = Y
y+X y+X
4).z' = S =X 5).z) = =Yy
y+X y—X
Howmep: 3.14.A

2 .2 .
3anauva: 3agana pyHkuus Z = X~ Sin” y. Haittu Z;.

OTBETHI: 1).z,, =4xsiny 2).z,, =2x sin’'y

4).z, = x* cos’y 5).z,, = sin’ y

Howmep: 3.15.A

2
3anada: 3ajana QyHKIUSA Z = yX . Haiitn Z'x.

2 7 r_ x2
).z, =2y -Inx

1

. r_L2..X
OTBeThI: ).z, =X"y

4).z", :2X-yX2 ‘Iny 5).z =2x° ~yxz_

Howmep: 3.16.A
0z

X
3anava: 3agaHa QyHKUIUSA Z = yX2 +——Jy * . Haittn —.
y
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Y3y
1 -
+(1-y)-37

1

4).7' =

-2y sin”(y —x)

, 2X
3).z, = ;Y

y+X

L2
3).z, =X"sin2y



Oteersr:  1). oz _ =x’ ———IOy 2).% =2yx +l—10y 3).% =x° +X
oy y’ ay y oy
4).@ =—10y 5).% = y+l—5y2
0y oy y
Howmep: 3.17.A
y 0z
3amava: 3agana GyHKIUS Z = —4yX + = — 6X . Haiitn —.
X
OTBETHI: 1) — = +l—6 2)_%: _4y_l2_
6}’ X oy X
3).—Z = —8xy + lz -6 4).@ = —4x* + l 5).HEeT MPaBUIILHOTO OTBETA
X X
Howmep: 3.18.B
X+ 2 0z
3amaua: 3amana QyHKIUSA Z = + y x*. Haittn — .
y—1 ox
OrtBeTsL: 1).% = = +2xy”° 2).% = b +2xy° 3). oz - X 2 +2yx°
ox y-1 ox  y-1 ox (y-1)
) —=—+ 2yX2 5).HeT NpaBWJIHLHOTO OTBETA
8X y—1
Howmep: 3.19.B
3amaya: 3agana QyHKIHUS Z = T ? +y 2 (X — 1). Haiitu @
OtBeTsI: 1).—= X_32 +y2 2).%=L+y2
o (y-1) oy y-l
0 -3
3).—Z -_* >+ Zy(X — 1) 4).% = L + 2yX 5).HET NPaBHIBHOTO OTBETA
o  (y-1) o y-l

Howmep: 3.20.A
82

3anmava: 3amana QyHKIUSA Z = y5 . Haiitm —
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OTBeTsI: 1).% (5 X)y5 *.In5  2).— oz (5 — X)y4_X 3).% =y .In5
oy oy
aZ 5—-x
4).—=y 5).HeT NpaBUIILHOTO OTBETA
oy
Homep: 3.21.A
3anada: 3ajana QyHKIUSA Z = y5 . Haiitn ﬁ
OTBETHI: 1) — =y ™ .InS 2).% =y 3) o _ (5 X)y " 4).mer
ox ox
0z 5—x
NPaBUIBHOIO 0TBETa 5).— = —y~ ~ -In>5
Howmep: 3.22.B
sin(x2 +1) . 0z
3anmava: 3agana GpyHkuusa Z = ———— + Xy . Haiitu —.
y
0z cos(x2 + 1) 0z sin(x2 + 1)
OTBeTHI: D=5 —""+X ) —=———+X
oy y ay y
2x cos(x2 + 1) 0z sin(x2 + 1)
3).— = +y 4).—=—"——""+X 5).HeT NpaBUIBHOI'O OTBETA
oy y ay y
Howmep: 3.23.B
3anaua: 3anana dyuxums z = tg(y — 2x)+ 3. Haiiru %
OTBeTHI: 1).—=- 2 + (6 —yx )37
dy  cos’(y—2x)
2. % - — : —x-307 103 3). %% 5 : —x-3°".1n3
dy  sin’*(y-2x) dy cos’(y—2x)
0z 1

4.2 =
4 oy cosz(y—2x)

+(6—yx)3°™ 5).mer npaBmIBHOrO OTBETA

Howmep: 3.24.B
0z

. Haiittu —.
OX

3anava: 3a1aHa QyHKIMSA Z = tg(y — X) 4+ 3107w
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OTBeTHI: 1). oz =— : —y-3"7.1n3

ox  cos*(y—x)

aZ 1 10— aZ 1 9—
2).— = —y-377:In3 3).—=- +(10—yx)-37*
ox sin*(y-x) Y ox  cos*(y—x) (10=yx)
4). oz =— : +y(10 - yx)-3°7* 5).mer npasumbroro orsera
ox  sin*(y-x)
Howmep: 3.25.B
2y . 0z
3amada: 3aana QyHKIMS Z = . Haiitn —.
X~ — Xy OX
2 2
OTBeTHI: 1). oz =— 32yX 2). oz = 2y 6yX2 3). oz = 2 5
0X X’ —Xy Ox (X3 —Xy) Ox <X3 —Xy)
0z 2y° -1
4). = 3 5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA
X (X3 — Xy)
Howmep: 3.26.B
) 3 o 0z
3anaua: 3agana QyHKIUSA Z = ln(X +y )— 2Xxy . Haittu —.
0z 1 0z 2x
OTBeTHI: D.—=— 72X 2).—=— T2y
oy X" +y oy X" +y
2
3).% =— ! T —2Xy 4).@ = 23}’ 7 —2X 5).HEeT NPaBUILHOTO OTBETa
oy X +vy 0y X4y
Homep: 3.27.A

0z

3amaua: 3amana QyHKIUSA Z = x'™Y. Haittn — .

OTBeTHI: 1).% =—x"7.Inx 2).% = (y— 1)- x Y -Inx 3).% =—y-x"7

0z

4).— = (1 — y)- X Y 5).HeT nMpaBUIILHOTO OTBETA

Howmep: 3.28.B

. 0z
3amada: 3amana QyHKIHUS Z = COS(Xy) — 5y. Haiitn &
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OTBeTsr: 1).% = ysin(xy)—5 2).@ = sin(xy) 3).% = —ysin(xy)
OX [8).4 OX

z :
4).& = ysm(xy ) 5).HET NPaBUIBHOTO OTBETA

Howmep: 3.29.B
0

3anava: 3aaHa QyHKIMSA Z = cos(l — 7xy) + 6X . Haiitu —Z

0z : 0z :
OTBeTsI: 1).— = 7xsin(1 - 7xy) 2).— = —Ty-sin(l - 7xy)+ 6x

ay ay

0z : 0z :

3).— = -7x -sin(l - 7xy) 4).% =—7xsin(l-7xy)+6  5).Her mnpaBHIBLHOrO
OTBETa

Howmep: 3.30.B

[ x 0z
3anada: 3amana QyHKIUSA Z = arcsm(—j. Haiitu —.
y
0z 1 0z X

0z X
1.2 = )= 3=
N W oy o U ylyx?

4).— = T 5).HeT NpaBUIBHOTO OTBETA

OTBETHI:

Howmep: 3.31.A
3agava: YactHoil mpousBogHON GyHKIMH Z = f (x,y) [0 MEPEMEHHON X, B TOYKE

M(x, y) Ha3bIBACTCA Mpee (€CIM TaKOW CYIIECTBYET) OTHOIICHHUS:

A,z A A
OrBeTsI: 1. % _ lim 2 2). % _ fim 27 3).% _ fim 222
Ox Ax—=0 Ax OxX Ax—=0 Ax OX Ax—-xo AxX
A A
8.9 _ fim BxY 5y Oy B ?
ox Mx-0 Ax ox My—0 Ay
Homep: 3.32.A

3angava: YactHoil mpou3BogHON PyHKIMM Z = f (X,y) 10 IIEPEMEHHOU Y, B TOYKE
M(X, y) Ha3bIBaeTCSA Mpesen (€Cu TaKON CyIIeCTBYET) OTHOLICHHUS:
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1)% = lim f(Xsy+AY)_f(X>Y) 2)% — lim f(X>y+AY)_f(Xa Y)

OTBeTsI
8y Ay—0 Ay 8y AX—0 AX
3)% _ lim f(x + Ax,y)—f(x,y) 4)@ ~ lim f(x,y+ Ay)— f(x + Ax,y)
8y Ay—0 Ay 6}/ Ay—0 Ay
5).% _ lim f(x + Ax,y + Ay)— f(x,y)
Ay—0 Ax Ay
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4. IToanblii nudPepeHINAT MEPBOTO MOPAIAKA.

Howmep: 4.1.A
3anada: 3amana QyHKIUS Z = sin(X2 +y 2 ) Haittu nuddepentman pyHkimm.
OTBeTHI: 1).dz = ZCos(x2 + yz) 2).dz = ZCOS(X2 +y? Xxdx + ydy)

3).dz = 2x COS(X2 +y’ )dX 4).dz =2y COS(X2 +y’ )dy 5).HET MPaBUIBLHOTO
oTBeTa

Howmep: 4.2.B
3anaua: 3anana Gynkuus z = X° . Haiitu quddepennuan GyHKIun.

Otseter:  1).dz = Xy(z dx +In Xdyj 2).dz=yx"'dx 3).dz=x"Inxdy
X
4).dz = Y dx +1n xdy 5).HeT npaBMILHOrO OTBETA
X

Howmep: 4.3.A
3amava: 3amaHa (QyHKIUA Z = Xy3 — 3X2y2 + 2y3. Haiitu  nuddepenunan
GbyHKIIH.
OTBETHI: 1).dz=y*(3- 6x)dx + 3ydy 2).dz = (y3 — 6xy”° )dx
3).dz=y" (y — 6X)dx + 3y(yx —2x% + Zy)dy 4).dz =3y°x — 6x°y + 6y°

5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

Howmep: 4.4.A
. . Xty
3anauva: Halitu nonusiil nuddepennuan GyHKIUT, €CIi Z = .
X—Yy
dy + yd d 2(xdy —yd
Omsern: 1).xdy —ydx 2).72 2% 3) 29y (xdy . x) 5).HeT
(x-y) (x-y) (x-y)
NPaBIJILHOTO OTBETA
Howmep: 4.5.B
3anava: 3amana QyHKIUSA Z = Sin(xy). Haiitu muddepennman pyHKuuu.
OtBeTsr: 1).dz = (xdy + ydx)cos(xy) 2).dz = cos(xy )xdy

3).dz = (dy + dx)cos(xy) 4).dz=xdy —ydx 5).ser npaBmsHOro OTBETA

Howmep: 4.6.A
3agaua: 3agana Gynkuus U = €. Haiitu quddepennuan GyHKIUN.
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Omsersi:  1).du = ™ (zdx + xdy + xdz) 2).du = & (yzdx + xzdy + xydz)
3).du = e™*(xdx + ydy + zdz) 4).du = e (ydx + xdy + zdz) 5).Het

IMPpaBHUJIBHOI'O OTBCTA

Howmep: 4.7.B
3anava: 3anana QyHKIUSA Z = arctg(xy). Haiitu nuddepennman hpyHKIUU.
dy — xd dy + yd dy +d
OTBETHI: 1).dz = LZXZX 2).dz = Ay 2}’ 2X 3).dz = y—2X2
1+x7y 1+x7y 1+x7y
dy + xdx
4).dz = % 5).HeT MPaBUILHOIO OTBETA
I+x%y
Howmep: 4.8.B
X+y .
3anauva: 3ajaHa GyHKUusA Z = arctg . Haittu nuddepennman pyHkimm.
XYy
dy + yd dy + xd
OTBeTHI: 1).dz = % 2).dz = % 3).dz = xdx + ydy
X" +y X" +y
dy — yd
4).dz = % 5).HET IPaBUILHOIO OTBETA
X" +y
Howmep: 4.9.A
X’ X
3anava: 3amana QyHKIMA U = — — —. Haiitn muddepennran GyHKIUU.
y y
dx + xd dx —d
OTBETHI: 1).du = —3}’ 2).du = 3 Y
y y
3x° — ydx + (xy —2x° 2x —y )dx —xd
3).du = (3x* - yM 3( 4 Ky 4).du = (2x =y : y) 5).Her
y
NPaBIJILHOTO OTBETA
Howmep: 4.10.B

3anada: 3amana QyHKIUS Z = arctg1 5 - Haiitn muddepennuan GyHKIUU.
+ X
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—2xydx+(1+ X2)dy
(1-|—X2)2 +y’

dx +dy
y2 (1 + Xz)2
ydx — xdy
y2 + (1 + XZ)Z

2).dz =

OTBETHI: 1).dz =

xdx + ydy
y2 + (1 + Xz)2

3).dz = 4).dz =

5).HeT NpaBUIHLHOTO OTBETA

Homep: 4.11.B
3amava: 3ajana GyHKIHS Z = ln(X +In y). Haiitu muddepenmman GyHKIum.

(dx + g] 2).dz = (dx —dy)

OTBETHI: 1).dz =

X+Iny

y X+Iny

3).dz = (dX + dy) 4).dz = ! (dX — dyj 5).HET MPaBUIBLHOIO

Xx+Iny Xx+Iny\ y
oTBeTa

Howmep: 4.12.B
3anaua: 3anana Gynkuus z = 2™ . Haiitu quddepennuan GyHKIun.
OTBETHI: 1).dz =2 -In2(xdx + ydy) 2).dz =2 - (xdx + ydy)
3).dz =2 -In2(ydx + xdy) 4).dz = 2" -In2(ydx — xdy) 5).HeT

IMpaBHUJIBHOT'O OTBCTA

Howmep: 4.13.B
3anaua: 3anana Gpynkuus Z =y . Haittu quddepeniman GpyHkimm.

OTBETHI: 1).dz=y" [d_x +In ydyj 2).dz=y" [ln xdx — idyj
y y

3).dz = y* (xdx + ydy) 4).dz=y" (ln ydx + idy] 5).HEeT MPaBUIILHOTO OTBETA
y

Howmep: 4.14.B
3anava: 3amana QyHKIUS Z = COS(Xy — 1). Haiitu nuddepennman pyHKIuU.

Orserer:  1).dz = —sin(xy —1)(xdx + ydy) 2).dz = —sin(xy —1)(ydx + xdy)
3).dz = sin(xy — 1)(xdx + ydy) 4).dz = sin(xy —1)(ydx — xdy) 5).Her

IMPpaBHUJIBHOI'O OTBCTA

Howmep: 4.15.B

X

3anava: 3anana ynkius Z = € . Haiitu auddepenman GyHKIum.

75



X

OTBETHI: 1).dz = e (d_x + xdyJ 2).dz = Lzey (ydx — Xdy)
y y

3).dz = e; (dX + dy) 4).dz = e; (dx — idyj 5).HeT MPaBUILHOIO OTBETA

y
Howmep: 4.16.B
. . . X
3amada: Halitu nonueiil nuddepennuran GyHKIUM, €ciii Z = arcsin —.
y

OTBETHI: 1).dz =—

1 dyj 1
| dx -~ 2).dz = ————(dx —dy)
/yz _x?2 ( y2 /yz _x?2
;[dx X ?y] 4).dz = - ! (d’z‘ - dy] 5).HeT
/yz _ %2 y y2 _x2\ly

ITPaBUJIBHOTO OTBCTA

3).dz =

Howmep: 4.17.A
3amaua: Haiitu monublii auddepeniman QyHKIUH, el Z = y2 (l — 2X) +7.
OTBeTHI: 1).dz = —2y*dx +2y(1 - 2x )dy 2).dz = 2y°dx + 2ydy

3).dz = y*dx +(1-2x)dy 4).dz=(1-2x)dx +y’dy 5).mer npasmmbHOro

OTBCTa

Homep: 4.18.A
3anava: Haiitu nomusiii auddepenunan GyHKIUH, €Cld Z = X2y2 —Xy+35 yz.
OtBeThI: 1).dz = y(2xy — l)dx + (2yx2 - X+ 10y)dy
2).dz = y(y —1)dx + (X2 — IOy)dy 3).dz = (2xy + IOy)dx + xdy
4).dz = y(y —1)dx + (ZyX2 - X+ IOy)dy 5).HeT MPaBUILHOTO OTBETA
Howmep: 4.19.A
3amaua: Haiitu monusii auddepenuman Gpynkuum, ecm z = log, (5 — yzx2 )
2 2
OTBeTHI: 1).dz=- y dx +2X 2dy 2).dz = XY(de( _Z XdY)
S—y°x (S—yx )ln3
2 dx + xd dx —
3).dz=- XY(y 2X > - y) 4).dz =—- b4 X2 >2<dy 5).HET NPaBUILHOTO
(S—y X )ln3 (S—y X )ln3

OTBCTa
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Howmep: 4.20.B

—1
3anauva: Halitu nonHeiil nuddepennman GpyHKIu, eciiu U = y—
X
—1 1 d
Otsersl: 1).du = y —dx+—dy 2).du= (y — l)dx + & 3).du = xdy + ydx
X X X
y—1
4).du ==——dx ——dy 5).Her npasuiBbHOrO OTBETA
X X

Howmep: 4.21.A

3amaua: Haittu monueiil nuddepennman GyHKIu, ecam U = 5 — Xyz.
Otsers:  1).du = y’dx —xdy 2).du=y’dx+2xydy 3).du = ydx + xdy

4).du = —y*dx — 2xydy 5).ser npaBuIBbHOrO OTBETA

Howmep: 4.22.B
3anauva: Halitu nonueiil nuddepennman GpyHKuuu, eciiu U = (X — 2)- y
Otsersl: 1).du = yz(zdx + xdy + zdy) 2).du = y*dx + 2y(x — 2)dy +3z°dz
3).du = yz*(yzdx + 2(x — 2)zdy + 3(x - 2)ydz)
4).du = (X — Z)dX +vy°dy +z°dz 5).uer npaBwibHOTO OTBeTA

2 3
*Z .

Howmep: 4.23.A
1
3anava: Haiitu nonubeiil auddepennman QyHKIuM, eclii Z = .
x2 _ yz
1 1
Otsersl: 1).dz = - (xdx + ydy) 2).dz= - (xdx — ydy)
/(Xz _yz) (Xz _yz)
1 1
3).dz = - (dx +dy) 4).dz= - (ydy—xdx)  5).mer
/(Xz _yz) (Xz _yz)
IPaBUJIBHOTO OTBETA
Howmep: 4.24.B
N N z-2y
3anauva: Halitu nonueiil nuddepennman GpyHKuuu, eciiu U = oy
Z+2y
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0 : D.du=———(ydz—2zd 2).du =———(ydz—2zd
trets 1) i) (y y) 2 e (y y)
1 4
3).du=———(ydz+zd 4).du = ———(ydz—zd 5).
) 2] (y y) ) = (y y) ).reT

ITPaBUJIBHOTO OTBCTA

Howmep: 4.25.A
3anaua: 3agana ynkuus Z = X - €° + 3. Haiitu quddepennuan GyHKIun.
Omersi:  1).dz=e"(dx+dy) 2).dz=e’(dx-dy) 3).dz=e’(dx +xdy)

4).dz=¢" (XdX + dy) 5).HeT MPaBUILHOTO OTBETA

Howmep: 4.26.A
3anayva: 3ajgaHa QyHKIUSA Z =Y - 3'"* . Haittu nuddepeniran GyHKIUU.
OTBETHI: 1).dz = 3" (ydx + dy) 2).dz = 3" (dx — dy)

3).dz=3"*(In3dx +dy) 4).dz=3""(dy—-y-In3dx) 5).mer npasumsHoro

OTBCTa

Howmep: 4.27.A
3anada: 3ajana QyHKIUS Z = sin” (y — X). Haittu nuddepentman GpyHkimm.
OTBeTHI: 1).dz = sin(2y — 2x )(dx — dy) 2).dz = sin(2y — 2x )(dy — dx)
3).dz = cos(2y — 2x )(dx + dy) 4).dz = 2 cos(y — x )(dy — dx) 5).Het

MPaBUJILHOTO OTBETA
Howmep: 4.28.B

u
3anauva: 3agana pyHkuus © = arcctg —. Haiitu auddepenunan QyHKuum.
L

OtBeTsr: D.do=-——— (udu —vdv) 2)do=—F—— (du + dv)
L +Uu L +Uu
3).do = ————(dv—du) 4).do = ——— (udv —vdu) 5).Her
L +Uu L +Uu
IMPpaBHUJIBHOI'O OTBCTA
Howmep: 4.29.B

2_
3anaua: 3anana Gyskius ® =€ . Haittu muddepennuan GpyHKImm.
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Omerer:  .do=e" ™ (Qu-v)du-udv) 2).dw= et (vdu + udv)
2 2
3).do =" " (2udu + vdv) 4).do=¢" ™ ((2u —v)du + u(u2 — l)du)

5).HEeT IPaBMWIHLHOTO OTBETA

Howmep: 4.30.B

X V4

3anaua: Haittu monueiii quddepenuuan Gpynkuun, ecmu U =¢” +¢” .

X X z z

OTBETHI: 1).du=€:ydx—i2 e¥ +ev dy+e;dz
y

1 x 1 x z z
2).du=—e’dx——|e’ +e’ |dy+e’dz

y y

1 X . oz . 1 -
3).du=—e’dx—| —e’ +—e’ |dy+—e’dz

y y y y

1 X 1

V4
2

1 = 1
4H.du=e’dx+|e ” +¢ ¥ |dy+e’dz 5).mer npaBmisHOrO OTBETA

Homep: 4.31.B
3anauva: Haiitu nomueiil quddepennuan GyHKIUT, €CIH Z = yX2
OTBETHI: 1).dz = yX2 (21n ydx + xdy) 2).dz = yX2 (In ydx + 2xdy)
X
3).dz = yX2 (ln ydx + dey) 4).dz = ny2 (2 Inydx + —dy] 5).HeT
y
NPaBUJILHOTO OTBETA
Howmep: 4.32.A
3anaua: [omasrii muddepentman du pyrximn u = f(x,y,z) pasen:
OTBeTHI: 1).du=@dx +@dy+@dz 2).du:@Ax+@Ay+@Az
ox oy 0z ox ox ox
3).du=@dx+@dx+@dx 4).du=gﬁx+@8y+@82
Ox oy oz dx dy dz

5).du=ox+ Moy + Moy
Ox OXy 0z
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Homep: 4.33.A
3anayva: [lonusiit auddepenuuman pynkuuu u = f (x, Y, z) MPEICTaBIIAET COOOI:
OtBetbl: 1).Bce mpupanieHuss GyHKIUK 2).TJIaBHYIO JUHEHHYIO YacTh MPUpPAILICHUS
byukuu  3).gacTHOe TpupalicHue (QYyHKIUM 10 TEepeMEeHHOM X  4).cymmy
pUpAIEHUN apTyMEHTOB 5).KOJUTOKAIIUIO apTyMEHTOB.

Howmep: 4.34.A
3amaua: Haiitn d(Ej
\%
OrtBeTL: 1).Vdu+udV 2).Vdu—udv 3).Vdu—udv 4).Vdu—udv 5) du—dv
v? uv v? d(uv) u-v
Homep: 4.35.A

3amaua: Haiitu d(u . V)
Orsersl:  1). vdu—vdv  2). vdu—udv  3).udu+vdv 4). vdu+udv
5). vdu—udv

Homep: 4.36.A
3anaua: [lonubiM npupanienuem GyHkiuu z = f (x, y) Ha3bIBAIOT:

OtBetsl: 1).pazHocTh Az = f(x + AX, y + Ay) — f(x, y)
2).cymmy Az = f(x +AX, y + Ay)+ f(X, y) 3).pazHocTh Az = f(x + AX, y)— f(x, y)
4).pazHocts Az = f(x, y+Ay)—f(x,y) 5).pasHocts Az = f(x + Ax, y)—f(x,y + Ay)
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5. YacTHbIe NPOU3BOAHBIC BBICIIMX MMOPAAKOB.

Howmep: 5.1.A
3anaua: 3agana pysxums z = X° —4x’y + 5y”. Haiitu z”_ .
Ormsers:  1).z, =6x—-8y 2).z, =6x-8y+10 3).z] =x-4y+5
4).z" =3x"—8xy 5).z", =10

Howmep: 5.2.A
3amaua: 3amana Gyskuus z =€ Iny +sin yIn x. Haiitu z ;y.
e* cos
Omern:  1).2, = . Y 2.2, =0  3).2 =Iny+cosy
e* cos e”
4).2%, =—+ J 5).z%, =——5 +cosy
y X y
Howmep: 5.3.A
3anava: 3ajana QyHKIUSA Z = w/XZ + y2 . Havitn Z;X.
2 2
X y y
OTBeTHI: 1).21X = ; 2 2).z2" = ; V2 3»).2;'(X = 5 —~
(<> +y?) [ +y?) Vi +y?)
2 2
X" — 1
4).7" = L 5).2], = :
/(Xz -I—y2) /(Xz -|—y2)
Howmep: 5.4.A
3anaua: 3aana Gyuxuus z = x° . Haiitu Z .
) 2 -1
Oters:  1).2}, = y(y - 1)x” 2).z0,=x"-In"x  3).z0 =yx’" -lnx
1
"oy - n _ vyl
4).zy, =X (lnx + Xj 5).2y =X
Howmep: 5.5.B
3anaua: 3a1aHa QyHKIUS Z = ln(eX +¢7 ) Haiitu z7 .
O 1).z" ! 2).z" ¢ 3).z2" e
TBETHL: Ty = Ty =Ty Ty =Ty
e’ +e’ (ex+ey) (ex+ey)
eX eX"ry
4).z}, = 5).2%, =—
Yot e Y (ex +ey)2



Homep: 5.6.A
2
3amada: 3amana QyHKIUS Z = 5%Y . Haiiru ng.
2 2
OTBeTHL: 1).z0 =5 .y* 2).z! =x-y’ -(Xy2 —1)5Xy -
2 2 2
3).z" =2xy-57 In5 4).2" =y*-5*" .In*5 5.z =In5-y*.-5*7

Howmep: 5.7.B
3anaua: 3agaHa QyHKLIUA Z = arccos(xy). Haittu 7 ;y.
14 X 14 Xy
OTBeTHI: .z, = ——23 2).Zyy = ~
Ji-x) Ji-G?)
3 2 3
X X X
3.2 = P — 5).2" = ——2
7 -y T 2y
1-(xy) Xy 1-(xy)
Homep: 5.8.A
3anaua: 3agana QyHKUIUSA Z = XY — X Haiitu z ;y.
X
. " -1 1 "o 1 1 "o 1 "o
OTBeTHI: 1).ZXy = —; 2).ny = +X—2 3).ny = X—; 4).ZXy = y+X—2
14 y
5).z2,, =X——
y x2

Howmep: 5.9.B
3anaua: 3anana Gyukuus Z =X - € . Haiitu z”_.
Omersi:  1).z7, =e¥(2+x) 2.z =x-y’-e¥ 3)z
4).z" =e" (Zy + Xyz) 5).z" =e" (1 + Xyz)

" 1

X

— 2 Xy—
L =X"y-¢

Howmep: 5.10.B
3anaua: 3agaHa QyHKLIUA Z = sin 2. Haiiru 5.
X
1 . :
OTBETSI: D.z3, = cos 2).2%, = ——zsmz 3).25, = —lz sin 2
X X X X X
1 :
4).27, = ——2cosZ 5).2%, = Ysin?
X X X X
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Howmep: 5.11.B
3anada: 3aj1aHa QYHKIHSA Z = 4/ X% — 2xy . Haiitn z ';y.

O 1) Z” Xz 2) Z” y2
TBCTHI: . = — . =
yy (X2 B 2xy)3/2 yy (Xz _ 2xy)3/2
3) le _ yX 4) Z!I _ X 5) Z” _ 1
yy (X 2 2xy)3/2 yy (X2 B 2xy)3/2 yy (X2 _ 2xy)3/2
Howmep: 5.12.B
3amada: 3ayana GyHKIHSA Z = COS % Haiitu Z;y.
X J—
4 1 . y 14 1 y
OTBETHI: 1).ZXy = sin 2).ZXy = Cos
x-1 x-1 (x-1)  x-1
" 1 .y y
3).z,, = Sin + coSs
)-Zxy (1—)()2 x—1 x—lj
. 1 y y y
4.z, = sin + cos
» 2y (x —1) x-1 (x-1) X—lj
5).z%, = sin Y o+ cos—?
x—1 x-1 x—1
Howmep: 5.13.B
3anaua: 3anana dyuxuus z = log, (Xy + 3). Haitru z”, .
2
Orsers: 1).27, = > 2).27 =- 1 D) A A
(xy +3) In2-(xy+3) (xy +3)
2
l4 y 14 y
4).z" =- 5).2" =-—
In2(xy +3) In2-(xy + 3)2
Howmep: 5.14.B
3anaua: 3agaHa QyHKIUA Z = - Haiitu z7 .
X+y
2
+2 +2
Osers:  1).z!, =200 )z = ITT 3.2, = !
(x+y) (x+y) X+y
2
" " —2yx
.2t = 5 =T T2
(x+y) (x+y)
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Howmep: 5.15.B
3agaua: 3agana GyHKIHS Z = tg(Zy — X). Haiitu z ;:X .

4 1
O : 1). — ). "o
TBETHI )-Z oy cos’ (2y—x) )-Z COSZ(Zy—X)
32" = s1n3(2y —x) N2 = 251r31(2y =9 52" = sm2(2y —x)
cos’(2y —x) cos’(2y — x) cos’(2y —x)
Homep: 5.16.A
2
3amaua: Jlana pyHKIUA Z = Ctg(SX — 2y). Briuncnuth npou3BOAHYIO 2—3
X
OTBETHI: , 2 COS(SX _ 2Y) 7). — COS(SX - ZY) 3. 50- COS(SX — 2Y)
sin’ (5X — 2y) sin? (5X _ 2}’) sin? (SX B 2}’)

5 sin(5x — 2y)
- cos’ (5x —2y)

5).HeT NpaBUIHLHOTO OTBETA

Homep: 5.17.A
0’z

3amava: Jlana QyHKIMS Z = ctg(3x — 4y). Bbraucnnts nponspoanyo —-.

~ 32-cos(3x —4y) )4 cos(3x —4y) o4 cos(3x —4y)
sin’ (3x —4y) ~sin’(3x — 4y)  sin’(3x —4y)

8- sin(3x — 4y)
" cos’(3x —4y)

Otsets:  1).

5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

Homep: 5.18.A
0’z
3amaua: Jlana pyHKIMA Z = Ctg(ZX — 3y). BBI4ucinTh IpOU3BOTHYO oxdy
X
Otserst: 1), 3 °.C(;S(2X ~3y) N 12.- c3os(2x ~3y) N 12- sin(Zx ~3y)
sin”(2x —3y) sin®(2x - 3y) cos’(2x —3y)

2-cos(2x — 3y)
~sin*(2x —3y)

5).HeT NpaBUWIBLHOTO OTBETA

Homep: 5.19.A
3 2.2 3 0°z
3anaua: Jana pynkuus Z = 2X~ — Xy~ + 2y~ . BEIYMCIUTL NPOU3BOIAHYIO 8—2
X
Otsets: 1).6X° —2xy® 2).12x —4xy +12y 3).—2yx’ +6y> 4).12x -2y’

5).HeT NpaBUIBLHOTO OTBETA
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Homep: 5.20.A
0’z

3amaua: Jana byHkius Z = —X° + 3X2y2 — Zy3 . Beraueuts ponssoanyo — .

Otseto: 1).—6X° +12xy —6y 2).6x> =12y 3).6yx—12y 4).6x°y—6y°

5).HeT NpaBUILHOTO OTBETA

Howmep: 5.21.A
3agaua: Jana QyHkums Z=—2X" —X'y’ +3y’. BbMHCINT NPOM3BOHYIO
0’z
OxX0y
Omsers: 1).—6X° —4xy+9y® 2).—4xy+18y 3).—4xy 4).—12x-2y°

5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

Howmep: 5.22.B
Xy 0’z
3anava: Jlana pynkuus Z = 3 + 7y . BBIUHCIHUTH POU3BOIHYIO 8—2
X
OTBETHI: 1).x*In*3-37 2).x*In*3-37% 47 3).y*-In*3.37%

4).y2 37 .In3 5).Her mpaBUIBHOTrO OTBETA

Howmep: 5.23.B
0’z

— 3X . BBIMHCIIUTD NPOM3BOIHYIO ——- .

Omsero::  1).—2x-47% .In4-3  2).4y* -4 .In*4 3).2y-47% .1n4

4).4x* -4 .In* 4 5).HeT npaBUIBLHOTO OTBETA

3anaua: Jlana dynxums z = 427

Howmep: 5.24.B
Xy 0%z
3anaua: Jlana pynkuus Z =6 3 + 2. BeIUMCIUTb IPOU3BOIHYIO oxdy
X

Xy _Xy

OtBers: 1).—%-6 3 In6(3—xy-1n6) 2.-7+6 3 In6(1-xy)

Xy X
3).5-6 3In6 4).6 3 In? 6+2 5).Her NpaBWILHOrO OTBETA
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Homep: 5.25.A

X

2 aZZ
3anaua: Jlana Gynkuus Z =€ . BBMHCIUTH IPOU3BOMHYIO ——-.
X
_x _x _X X
Orsersi: 1).—€ ¥ 2).—¢e 7 3).——e 7 4).e’ 5)Her npaBuibHOro otseTa
X
Homep: 5.26.A
0%z

3anava: [lana QyHKuMs Z = e”Y . Boruuciauts NPOU3BOJIHYIO ——-.

X 2 X

| 1 % | ) G
OrBers: 1).—e™ 2).——-e“(x -2 3).—-eV(x+4 4),—-e*
TBETHI )4 ) 2y4 ( Y) )4}’4 ( Y) ) 4

5).HeT NpaBUIbLHOTO OTBETA

Homep: 5.27.A
3x b
N 0°z
3anava: [lana pyHkuust Z = € ° . BRBIYHCITUTH MPOU3BOAHYIO :
Oxy
X X
Otsete: 1).9¢” 2).—-¢ Y (1+X) 3).—— ¢ Y 4).——-¢€ Y (1+—j
y y y y
5).HeT NpaBWILHOTO OTBETA
Howmep: 5.28.B
: 0%z
3anava: [lana QyHkmms Z = arcsm(3 —2Xxy ) BeraucnuTh mpon3BOAHYIO 8—2
X
12y* —8y’°x 3-2y 1

Otsets:  1).

2) 3).

\/(1—(3—2)(y)2)3 .\/1—(3—2xy)2

5).HeT NpaBUJILHOTO OTBETA

Ji-G-2xy))

2

4 4yx
J1-(3-2xy)’

Howmep: 5.29.B
0’z

3anava: Jlana pyHkuus Z = arcsin(Sxy). BBI4HC/IUTE MPOM3BOJHYIO —-.
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25x%° 125x°y 1
2).— 3).

\/(1—25)(2y2)3 \/(1—25)(2y2)3 \/(1—25)(2y2)3

5).HeT NpaBUIHLHOTO OTBETA

OTBeThI: 1).

5x

J1-25x°y*

4).—

Howmep: 5.30.B
y=x aZZ
3anaua: Jlana dynkuus 2 =3 7 . BHIYHCIUTE MPOU3BOIHYIO —— -
X

x+y N X 1 X+y

Xty X X x+y
OTBETHI: .3 7Y -In*3 2). LAY 3).——-3"7 In*3

y y
1 y=x
4).—-3" -In* 3 5).HeT NpaBUIBHOTrO OTBETA
y

Howmep: 5.31.A

3amauya: Ecmu dynkims z:f(x,y) ONPENEICHa BMECTE CO CBOMMH YAaCTHBIMU

’ ’ " " o
IMPONU3BOJAHBIMUA ZX . Z V4 V4 B HCKOTOPOU OKPCCTHOCTU TOYKHU MO (XO »Yo ),

y? “xy> “yx
npUYeM Z , Z|  HENpEepbIBHBI B Touke M, TO
OtBeTs: 1). ny(Xo yO);ﬁZyx(XO Yo) ( Yo)= yx(XO Yo)
3). ny(Xo Yo) (Xo YO) 4).z, (Xo YO)— yx(XO Yo) 5) z, (Xo YO) z, (Xo Yo)
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6. ludppepeHunanbl BbICHIUX MOPSAIKOB.

Howmep: 6.1.B
3anaua: Haiitu d°z ,ecmn Zz=¢e" Y,
Orsersi: 1).2¢*Ydxdy 2).e*”(dx+dy)’ 3).e*dxdy 4).e*" (dx2 + dyz)
5).e* (dx +dy)

Homep: 6.2.B

3anaua: Haittn d°z, ecmn z = x° +5y°.

Omeers:  1).6dx> —10dy>  2).10dy>  3).3x’dx’ 4).6dx* +10dy>
5).6xdx* +10dy>

Howmep: 6.3.A

. 2
Bamgaua: Haiitu d“z, ecnin z = 2X .

OTBETHI: 1).2(dx+dy) 2).4dydx 3).2dydx 4).2ydx* 5).2xdy”

Howmep: 6.4.B

3amaua: Haiitn dZZ ,€CIN Z = X
X
1 1 1

OTBeTHI: 1).lzdx2 +— dxdy 2).lzdx2 +—dy® 3).—l3dx2 +— dxdy

X X X X X X
4 2y .

).——5dx” ——-dxdy S5).ner npasunbHOro OTBETA
X

Howmep: 6.5.A

3anaua: Haittn d°z, ccmn 2=y’ +4y°x —X°.

Otmsersi:  1).— 6dx* +8dxdy + 6ydy” 2).— 6xdx* +16ydxdy + (6y + 8x )dy>
3).6xdx* —8ydxdy + 6ydy” 4).xdx* + 6ydy” 5).Her npaBmIbHOrO OTBETA
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Howmep: 6.6.B

3amaua: Haiitn dzz ,€CIIN Z = _2 + 4X2.
y
OTBETHI: 1).8dx" + —dxdy + — dy 2).4dx” + —dxdy + —dy
y y y
2 2
3).8dx? + Y| 2% 400 4).4dx> + = dxdy + — dy”
y y y y

2 2X
5).8dx > + —-dxdy - —3dy2
y y

Howmep: 6.7.B

3amaua: Haiitn dZZ ,€CIN Z = qlxz + 2xy.

x*dx* + 2xydxdy — y*dy” N y2dx? + 2xydxdy — x *dy”

OtBetnl:  1). :
(x2 + 2xy)3/2 (X2 + 2xy)3/2
dx* + 2dxdy + dy> dx* + xydxdy — dy*
3). 32 4). e 5).HeT MpaBWJIBHOTO OTBETA
(X2 + 2xy> (X2 + 2xy>
Howmep: 6.8.B
3amaua: Haiitn dzz , ecnm Z = arctg )
X+y
1
Otsers: 1).——dx” + dxdy _ izdy2 2).dx* + 2dxdy — dy”
X y
1, , 2 X | 5
3).HeTr IPABUIILHOTO OTBETA 4).——dx” +—dxdy ——;dy
X y y

dx’ N dxdy dy?

2

X y y

5).

Howmep: 6.9.B

3anaua: Haiitu d°z, ecmn z = ln(x — y).
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2 ) 5 , ,
OTBETHI: 1).@ 2).— (dX _ dyz) 3). (dX - dY) 4. dx” — d}zl
(X—Y) (X—y) (X—y) (X—y)
5).HeT NpaBWILHOTO OTBETA
Homep: 6.10.A

3anaua: Haiitn d°Z, ecin z = X - sin’? y.
Otsers: 1).2sin 2ydxdy + 2x cos 2ydy” 2).sin ydxdy + x cos 2ydy”
3).2sin 2ydxdy + x cos 2ydy” 4).sin 2ydxdy — 2x cos 2ydy”

5).HeT NpaBUWIBHOTO OTBETA

Howmep: 6.11.B
1

3amaua: Haiitn d2Z ,€CIIN Z = 3 AL
Zix +y )

y2dx? + 4xydxdy — x*dy’

OtBeTnl: 1).
(x2 +y? )3
2. (3X2 —y? )dx2 + 8xydxdy + (3y2 —x’ )dy2
(x2 +y’ )3
3 3x°dx* + xydxdy + (3y2 )dy2 2 dx* + 2dxdy + dy”
(x2 +y2)3 (XZ +y2)3
5).HeT NpaBMWIBHOTO OTBETA
Howmep: 6.12.B
3anaua: Haiitu d°z ,eClll Z = X y.
X+y
2 2
Otsetsl: 1). ydx” + (X ~ y>dX3dy + xdy
(x+y)
—4ydx® +4(x - y)dxdy + 4xdy” dx* + (x — y)dxdy +dy’
2). - 3). :
(x+y) (x+y)
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—ydx* + (y — x )dxdy + xdy”

4).
) (x+y)

5).HeT NpaBUIBLHOTO OTBETA

Homep: 6.13.A
3amaua: Haittu d°z, ecmn z = 3x°> — Xy + 2y°.
OTBETHI: 1).6xdx* + 2dxdy + 4ydy” 2).6dx* — 2dxdy + 4dy”
3).3dx” + dxdy + 2dy* 4).6dx” +4dy’ 5).Her npaBHIBHOIO OTBETA

Homep: 6.14.A
3anaua: Haittn d°z, ecmn z = —x” + 3xy —4y”~.

Otsers: 1).—2xdx” + dxdy —4dy” 2).—2dx* + 3dxdy — 4dy”
3).—2dx* —3dxdy — 8dy” 4).—2dx” + 6dxdy — 8dy”

5).HeT NpaBUIHLHOTO OTBETA

Howmep: 6.15.A
3amaua: Haitru d°z, ecnin z = 2y cos” (3x).

Otsersi: 1).— 36y cos(6x )dx* —12sin(6x )dxdy

2).18ycos(6x )dx* +2cos” 3xdy” 3).cos(6x )dx* —sin(6x )dxdy

4).2 sin(6X)dXdy 5).HEeT MPaBUJIBHOTO OTBETA

Homep: 6.16.A
3anaua: Haiitn d°z, ecnn z = —y - cos”(2x).
Otsersi: 1).ycos(4x)dx* +2dy” 2).8ycos(4x)dx? + 4sin(4x )dxdy
3).cos(4x)dx* +sin(4x )dxdy 4).16ycos(2x )dx* — 8sin(2x )dxdy

5).HeT NpaBWILHOTO OTBETA

Howmep: 6.17.A
3anaua: Haiitn d°z, ecn z = In(5x — 2y).
5dx” + 4dxdy —2dy” 5 5dx —2dy
(5x —2y)’ (5x-2y)
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dx* +dy”
(5x —2y)’

—25dx* + 20dxdy — 4dy>

3).
: (SX — 2y)2

4).

5).HeT NpaBUWIBHOTO OTBETA

Howmep: 6.18.A
3anaua: Haiitu d°z ,eclln Z = 1n(7X — 3y).

49dx* + 21dxdy + 9dy> 5 7dx —3dy ; 7dx* + 2dxdy — 3dy”

OtBeTthl; 1

(7x = 3y)’ (7x=3y) T (7x=3y)
—49dx* + 42dxdy — 9dy>
4). 5 5).HeT npaBUIBLHOTO OTBETA
(7x -3y)
Homep: 6.19.A
3anaua: Haiitn d°z, ecmn Z = +/3X + 4y .
9dx* + 24dxdy + 16dy” 3dx* +12dxdy + 4dy”
OTBeTHI: 1).— 2).
4/(3x + 4y’ 4/(3x + 4y’
3dx?* +12dxdy + 4dy” 3dx? +12dxdy — 4dy”
3). 4).— 5).HEeT MpaBWIBHOTO
44/(3x + 4y)’ (3x +4y)’
OTBETa
Howmep: 6.20.A

3anaua: Haittn d°z, ecmun z =7 .

Otsetsr: 1).7% (yzdx2 + 2xydxdy + x *dy> )

2).7% -In® 7(}(2dx2 +2(xy + 1)dxdy + 2y2dy2)

3).77 -In 7(y2 In7dx? + 2(xyln7 +1)dxdy + x* In 7dy” )
4).7% (ydx2 + 2dxdy + xdy” ) 5).HET MPAaBHIILHOTO OTBETA

Homep: 6.21.A
3amaua: Haiitu d(un)
Otsers: 1).nu”du 2).nu"" du 3). u™'du 4).(n—1)un_1 du

5).(n —1)u" du
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7. AupPepenuupoBanue CJa0KHON (PYHKIMHA HECKOJIbKHUX MEePeMEeHHbIX.

Howmep: 7.1.A
3amava: Ecim z = f(X,y) - nuddepenmmpyemas QyHKUIUS MEPEMEHHBIX X H Y,
KOTOpble camu SBISAOTCS  auddepeHrupyeMbiMu  GYHKIUSIMHA ~ HE3aBUCUMOM
nepemMeHHon t: X =(p(t), y=\|!(t), TO TIPOM3BOJIHAS CJOXHOW (YHKIUU

z="1 ((p(t), U} (t)) BBIYKCIICTCS 110 (hopMyIIe:

dz oz 0z dz oz 0z

Otsersl: 1).— =—dx +—dy 2).—=—dx——dy
dt ox oy dt ox oy
dz 0z dx oz dy dz oz dy o0z dx

D Tox dt oy dt Vat ox dt oy dt

5).HeT MPaBMWIHLHOTO OTBETA

Howmep: 7.2.A
3agava: Ecmum QyHkuus z = f(t, X, y) u X= X(t), y= y(t), TO IIOJIHAA
NpOU3BOJHAS PYHKIUU Z BBIYHMCIAETCA IO (hopMyiie:

dz 0z oz dX 0z dy dz oz dX 0z dy
OtBerTsl: —=-+——"—+—"— 2)—=——+—"—"
dt ot ox dt | ay dt dt  ox dt oy dt
dz 0z 0z 0z _dz oz
3) —=—+—+— 4).— = — 5).HeT npaBWILHOTO OTBETA

dt ox oy ot dt o

Howmep: 7.3.B
3amavya: HaiiTh mNONHYI0 NPOM3BOAHYIO CIOXHOW (YHKIMU Y = u’- e', rue
u=sInxX, V=CoSX.
OTBeTHI: 1).(~sinx +cosx)-e" 2).ue" -(2cosx —sinx)

. .2 .
3). (Sln X — COS X)- e’ 4). (Sln X —Ssin ZX)- ue” 5).HeT MPaBUIBLHOIO OTBETA

Howmep: 7.4.A
3amava: HaiiTu mnojHyr0 TPOU3BOAHYIO JaHHOW (YHKIMM Z = 1n(1—x4), rae

sint .

Otsersi: 1).—2tgt 2).ctgt 3).tg(2t) 4).

5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA
cos” t

Howmep: 7.5.B
e™(y—2)

2

, TIe 'y =asinXx,
a” +1

3agava: HaliTi moJiHy10 TPOU3BOJIHYIO0 QYHKIIUU U =
Z =C0SX (a =const).

93



ax

(a(cosx +y—z)+sinx)  3).e™tgx

OTBETHI: 1).e™ cosx 2).—

a’ +1
4).e™ (COS X+y— Z) 5).HeT NpaBUWILHOTO OTBETA

HOMep: 7.6.B
0z : 3,3
3anmava: Haitn 8_ ecin Z=¢€' =sSmx, v=X +Yy .
X
OTBETHI: .e" . (COS X — 6x* ) 2).e" 3).—4y- e"

4). (COS X — 6y2 )eu—zv 5).HeT NMpaBUILHOTO OTBETA

Howmep: 7.7.B
0z y x2 +y2.

3anaua: Haiitu 6—, ecm z=u’lnv, tme u==> =
X

2

OTBETHI: 1).4u
\4 X

ux ylnvj 2)2(ux ylnvj ux_ylnv

5).HeT NpaBUWIBLHOTO OTBETA

Howmep: 7.8.B
0z

2 2
3anaua: Haiith —, ecmn Zz =u’ Inv, rue u-z, v=X"+Yy".
X

OtBeTs: 1).uan Y z)ln_v_ﬂ 3)2 bl 4)2 (an UYJ

X A% X A" A% X A%
5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

Howmep: 7.9.A
3agaua: HaliT oaHy0 Npou3BoaHy0 GYHKIHH U = ln(eX +e” ), ecn y=X".
du 3e” du du e* +3e’-x’

OTBETHI: 1).—= 2),—=c¢" +¢’ 3).
dx e*+¢’ dx dx e’ +e’
du e*+3e”-x
4). = 5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA
dx e’ +e’

Homep: 7.10.A
3amaua: HaiiTi MOSHYO MPOM3BOIHYIO JaHHOW (DYyHKIMH Z = tg(3t +2x° — y),

1
ecim X:;, y=\/¥

94



1 dz 4x \/,

Oteerbl: 1).— = 2).—=3-—F-Yy 3)——3 4t —
dt cos’(3t+2x-vy) dt t? dt

5, dz (3 4x 1 ) 1 5)

—=3—-——- .HET NPABUIILHOTO OTBETA

dt t? 24/t Jcos?(3t+2x —y)

Homep: 7.11.A
3amaua: Haiftn nodHylo mNpouM3BOAHYI0 HaHHOH Gymkumu z=e* >, ecum
X =sint, y=t.
dz oy dz 683 (-
OtserTh: . = (sint - *) 2). %2 = e (sint - 2t )
dt dt

dz _ AR
3).— =" (cost — 6t2) 4).— = ¢**Y 5).HeT npaBHILHOrO OTBETA

dt dt

Howmep: 7.12.B
. 0z ) X
3angaua: Haiitu —, ecm z=u"Inv, tne u=—, v=3x-2y.
X y
u’ u \
OTBETHI: D.2ulnv+— 2).— (3x +2vin V) 3).—(3u+vinv)
A% vy y

u
4).— (3u +In V) 5).HeT NMpaBUJILHOTO OTBETA

Howmep: 7.13.B
0z X
3amaua: Haiitn —, ecnin z=u’Inv, rie u=—, v=3x— 2y.
y
2
u X 2xu 4xu
OTBeThI: D.—-— 2).~—(uy +xvinv) 3).——(u-y+vinv)
vy vy vy
— > (u-y+x-vlnv) 5).mer npaBmisHoro oTseTa
vy
Howmep: 7.14.A
. X
3amava: Haiitu moiHyr TpPOWM3BOAHYIO JaHHOW (YHKIMM U = arcsin—, eciu
y
y=+x>+1.
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du | du |

X
: — = 1+ ——
dx 1-x° dx yz—xz£ y\/x2+1]

3 du X 4 du 1 | x> 5)
. = ) = - .HET MPaBUILHOIO OTBETA
dx x*+1 ~dx y? —x? yvx? +1
Homep: 7.15.A
dz

3amava: Z = ln(eX +e ) Haiitn a, ectu X =1— t2.

e' —2te® e' +te* e e —te™
OtBeTnl: 1). ) 2). . 3). . 4).—t

e’ +e e* +e e* +e e* +e

5).HeT NpaBUWIBLHOTO OTBETA

Howmep: 7.16.B
3amava: Haiitu Z—m, ecm ©=3"", u= arctg(3x - 4y), v=5x"y+7.
X
u-v u-v 3v
OTBeTHI: 1.3 -ln3(u + U) 2).3"" -In3 > +10xyu
1+(3x —4y)
3).30 -lnS( SN 10yuj 4).3"° . +10yu
| 1+9x> | 1+ (3x —4y)’
5).HeT NpaBWILHOTO OTBETA
Howmep: 7.17.B
3amaya: Haiitu a_co ecn ®=3"",u= arctg(3x — 4y), v=>5x"y-1.
Otsersr: 1).3"" -In3 > —10yu 2).3"% . In3| 5x*u + v 5
1+16y 1+(3x — 4y)
u-v 3v u-v ) 4v
3).3"7 -In3 > +10xyu 4).3"" -In3| 5x“u— 5
1+(3x —4y) 1+(3x — 4y)

5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

Howmep: 7.18.B

dz X . _
3amaua: Haiitu 5 o z =arctg~ +sin(3t), x =e* +1, y=e"" - 2.
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2¢*'y +3e'x 2e?t 43¢

OTBETHI: : s— +3cos3t 2) 5 -—+3cos3t
y©+X y —X
-3t 2t 2t -3t
3e " x+2e"y 2e"y+3xe
. SR 4). > -—— —3C083t 5).HeT NPaBUIILHOIO OTBETA
y —X Vv +X
Howmep: 7.19.A

o
Bamaua: Haiitu = ectt ® =LY, L= ln(l — t), u =cost.

o u . u : u
OTBETHI: 1).v (——smt-lnoj 2).— +sint-lnv [-2-v
1 (1-t)

u . u
3).0" (1— +cost-In Uj 4).0" (sm t-lnv— —) 5).HeT MPaBUILHOTO OTBETA
L

Howmep: 7.20.A
dz

3agaua: Haiitn E, ectn Z =X° Siny+t2, x=4""y= t —1.

OTBeTHI: 1).x-siny-47" +x°t* cosy — 2t 2).x>-cosy-4"" +t°siny
3).—2x-siny- 47" In4+3x°t* cosy+2t 4).4 'x-siny+3t>cosy

5).HEeT MPaBMWIHLHOTO OTBETA

Howmep: 7.21.A
dz

3anauva: Haiitu nonnsiid auddepennman GyHKIuu a, ecmn Z=X" - y— yZX +t,

1 t
X=—F4,y=¢.

Jt
X

OTBeTHI: 1).()(2 ~y> Nt +(y—x)e' 2).——y3+(x2 —2yx)et +1

Je

3).(2xy —y? )\E + (XZ — 2yx)eX +1

1 2 2 t
4).| ——= |\2xy—y” J+\x" —2yxk +1 5).Her npaBuIBLHOTO OTBETA

Howmep: 7.22.B
dz

3amava: Haiitu monueii  guddepennuman  GyHKIMHm 0 — 0 —, eciu

dt
z :cos(y3 —2x? +t), y=Int, x =3t.
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2

OTBeThI: 1).(12X — 3% — 1] Sin(y3 —2x° + t)

2

2). (3y2 —4x + l)sin(y3 —2x° + t) 3).— [4){ + 3% + lj sin(y3 —2x° + t)
4). sin(y3 —2x% + t) 5).HeT mpaBUIILHOIO OTBETA

Howmep: 7.23.B
dz

3amava: Haittu monueit muddepeHumran (QyHKIUA — d—, ecim  Z = Xyt,
X =sin2t, y=cos” t.
OTBeThI: 1).ytcos 2t + xtsin 2t + xy 2).ycos2t+ xsin2t +t

3).2ytcos2t —xtsin2t+xy  4).tsin2t—cos2t—Xy  5).HeT NpPaBHILHOIO
OTBETa

Howmep: 7.24.B
dz

3anava: Haittu monueiit nuddepennman GpyHKIuu — a , €ClIn Z = COS(Xy) + 3‘[2,
x=1-t,y=t>—t.

OTBeTHI: 1).sin(xy Ny — (2t = 1)x )+ 6t 2).—sin(xy )y — x)+ 6t
3).sin(xy )y —2t+1)—6t  4).—sin(xy)y —(2t—1)x)  5).mer npasumbHOro

OTBCTa

Homep: 7.25.A
dz

3amauva: Haiitu monubiit quddepeniman QyHKuu — d—, ecm Z = arctg(y — X),
t

y=e, x =t+t’.

OTBETHI: 1). ! > (36:3t —1- Zt) 2). ! : (36:3t — 2'[)
+(y-x) J1=(y=x)°

3. — 1 ( 3t ) ( 2 3t)

). > \L+2t+3e 4). 2-t+t + 3e 5).HeT

1+(Y_X) \/1+(y—x)
PABUJIHLHOTO OTBETA
Homep: 7.26.A

3amava: Haiitu monueii  auddepennuman  GyHKIUH - — %, eciu

Z=X2+y2+2xy, X =cost, y=3t.
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OrseTs: 1).—2xsint+2y-3'-1n3 2).2(x +y)3' In3—sint)
3).(X + }/)(3t —sin t) 4).2y-3'In3 - 2(X + y)sint 5).HET IPaBHIILHOTO OTBETA
Howmep: 7.27.B

. . du 2
3anauva: Haittu nonueit nuddepennman QyHKIUA — d—, ecmu U = ln(z — Zy),

X
3
z=¢",y=log, X.

1

OTBETHI: D).— (3(22_ y), o3 _ z j 2).3.¢% - 1

z —zy x-In4 x-In4

1 In4 1
3) > (62'63)( — zn ) 4) > (3-e3x — 1 j 5).HeT
Z -7y X z° —zy x-In4
IPaBUIILHOTO OTBETA
Howmep: 7.28.A

dz

3anava: Haittu nmonusiit quddepenunan GyHKIUUT — a, ecnu Z = Sin(y t— 1),

y=+1- to .

OTBeTHI: 1). Ly — L3j COS(yt — 1) 2). (y —3t° )COS(yt — 1)
21—t

2

3).|y— L cos(yt—1) 4).———cos(yt—1)
2,/(1-¢) 31—t

5).HeT NpaBUWJILHOTO OTBETA

Howmep: 7.29.B
3anmaua: Haittu nonueit nuddepennuan QyHkimm — g—i ecnmm  Z = arctg(gj,
y = sin(l - 2x).
Orsers: b iyz (y — 2cos(1 - 2x) 2. 1y2 (y+2x)
3. (y+2xcos(1-2x)) 4).——— (y—xcos(1-2x))

X" +y X" —y
5).HeT MpaBMWIHLHOTO OTBETA
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Homep: 7.30.A
dz

3amava: Haiitu monubii quddepennuan GyHKIUU — —, €CIu Z = ln(x — y2 ),
X
y=+1-x".
—2X | ) X 1
OTBeThI: 1). )| Y T —— 3). 5
(X—y2 1-x° X—Yy 1-x? X—-y

1 2yx
4). 1+ 5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

x-y’ VI-x?

Howmep:7.31.A
3anava: IlpousBonHas cinoxHoW GyHkuuu z = f (x,y), rae X = (p(t), y= \p(t), eciu

f(x,y) mnddepenmpyema mo X,y, a oft), w(t)— muddepermupyema mo t
ompenensieTcs no Gopmyiie
OTtBeThI: 1),%:%.(1_)( oz dy dz 0z dx o0z dy

+ 2) ______ —
dt  ox dt oy dt
02 0z dx Gz dy 0 dx G2 dy g dz_Ory oy
dt ox dt oy dt dt ot dt ot dt dt ox oy
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8. IuddepenuupoBanne GpyHKUMii, 32JaHHBIX HESIBHO.

Howmep: 8.1.B

3amava: HailTu mpou3BOAHYIO OT HESBHOW (PYHKUMHU OT X, 3aJaHHOW YPaBHEHUEM:
yr=x".

dy x ¥ —y*Iny dy yxy_1 —y*Iny

OtBeTsr: 1) - 2) =
dx y* —x7Inx dx xy*" —x’Inx
dy yx'"'—-y* d d
3). y_J 1 y 4). Y y* —x7 5).—y= y Iny—-x"Inx
dx y" —x’ dx dx
Howmep: 8.2.A
. 0m
Bamaya: Haiitu —, ecim u—v-tgam =0
ou
0082 am \"
Otsetsl: 1). 2). 3).—tgaw 4).—1 5).HeT npaBWIBLHOTO OTBETA
av COS” am
Howmep: 8.3.A
. 0m
Bamaya: Haiitu po ecm u—vVv-tgan =20
A
) \4 sin 2am
Otserst: 1).—COS™ a® 2).————— 3).av-® 4).————
cos” am 2av
5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA
Howmep: 8.4.A

!

y» €CIH X°+y +z2° +2xz=1.

v !/
3agava: Haiitn z,; Z

Omers: 1).2(x +2); 2y 2).—1; ——2— 3).2; 2 4).2x; 2y

X+7z
5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA
Howmep: 8.5.A
. Ou Ou u
3amava: Haiitm —; —, ecou € = COSV-COSt.
ov ot

Oteerbl: 1).—sinv; —sint 2).—sinvcost; —sintcosv 3).—tgv; —tgt

4).e"; cost-e " 5).HeT MpaBUILHOTO OTBETA

Howmep: 8.6.A

y 2.2 2 2
3anaua: Haiitu d—y, ectu Xe” —y‘e™ =0.
X
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2 2 2
ye™ —xe”

2

3).2(x%e* —ye™*
X eZy . ye2x ( )

OTBeTHI: 1). 2(Xezy —y’e™ ) 2)

Xe2y . ye2x
4).— 5% D)-HET IPaBHIbHOTO OTBETA
ye™ —xe””
Howmep: 8.7.A
Haien Y oy
3amava: Halltu ——, eciu X +y=¢" °.
dx
e —1
Oteetbr: 1).———— 2).e™ Y +1 3).—e™ 4).1-e""”’
e +1
5).HeT NpaBWILHOTO OTBETA
Howmep: 8.8.B
0z X
3anaua: Haiitu —, eciu Zln(z - X) _AY 0.
Ox z
z yZ(X + Z) — 7z z y y
Otsetsl: 1). 2).3 3). —= 4).—=
z+x 7z +2xy(x+z) z+x z z
5).HeT NpaBUWIBHOTO OTBETA
Howmep: 8.9.B
0z X
3amaua: Halitu —, eciu Zln(z + X)— A .
z
X Z\X —7Z XZ\X + 2z
Otsetsl: 1).—— 2).ln(z + X)-I— 3).-— ( ) 4).— ( )
z Z+X 7z +2xy(x+z)  Z° +2xy(x +z)
5).HeT NpaBMWIBHOTO OTBETA
Howmep: 8.10.A
: . M y ,
3amaya: Haiitu OPOM3BOJHYIO —— OT (YHKUMH 3aJaHHOM  HESBHO:
xe’ +ye* —e” =0
e —ye* —¢’ e —e”
OtBetnl: 1). Y Y 2).e¥ +ye* —ye” 3).—— 4)xe¥ +e”
xe’ +e* —xe™ xe” + ye”
5).HeT NpaBUWILHOTO OTBETA
Homep: 8.11.A
3agauva: Haiitu ——, eciu el — Xyz = 0.

0z
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y

z(y-1)

5).HeT NpaBUWIHLHOTO OTBETA

Otsethl: 1).— Xy 2). 3).eY —xz 4).—xy+e’

Howmep: 8.12.A
3agauva: Haiitu ——, ecim el — Xyz = 0.
ox
: y y y
Otsersl: 1).—yZ 2).€¢’ —yzZ 3).~ 4).———— 5).HeT IpaBWIBHOIO OTBETA
X X(y — 1)
Howmep: 8.13.B

. 0z
3anava: Haiitn a—, eclin yZ = arctg(XZ).
X

1 ’) z 3) z 4 z
1+x°z° 'y+X222-y—X y-x  1+x°Z
5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

Otsetsl: 1).

Howmep: 8.14.B
. 0z
3amava: Haiitu —, ecom yz = arctg(xz).
1+x°z* z(l+x222) ZX y
OtBeTnl: 1). T 2).— 5 3). ) 4).ﬁ
y+yz®-x"—X y+yz®-x"—X 1+x°z I+x°z
5).HeT NpaBWILHOTO OTBETA
Howmep: 8.15.A
. .« Yy _ .2x-3y
Bamaua: Haiitu —, eciu 2X +3y =¢ .
X
. 201 —e* ¥ 2—er .
OTBETHI: 1).3(1 +e 3y) 2).— ( 3 ) 5 4).2(1 +e 3y)
3(1+ex y) 3+
5).HeT NMpaBWJIHLHOTO OTBETA
Howmep: 8.16.A
d X
Ranaua: Haiitu d—y, ecin 5X +3y = g3,
X
31— S(l—e .
[1=e™™) =) ) s es)

2).5(1-¢>7) 3).—

OTBETHI:

V- e )

5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

31+

103



Howmep: 8.17.B
d

3anava: Haiitu d—y, eciu COS(Xy)— e’ —3x’y =0.
X

y(sin(xy) +2e>Y + 6x) ysin(xy)+e* + 6x

OTBETHI: 1).—

2
X(sin(xy) +2e™ + 3X) :

ysin(xy)+2e* +6x 4 ysin(xy)

‘xsin(xy)+e”™ - 3x?

3).

: . S 5).HeT NpaBWJIHLHOTO OTBETA
x sin(xy)+ 2xe”™ x sin(xy)

Howmep: 8.18.A
0z

3anaua: Haiitu P eci Xy = ln(y + Z).
X

1
OTBerTsL: 1).L 2). y(y + z) 3)—-y—— 4). X(y + z)
y+2z y+2z
5).HEeT mIpaBWJIHLHOI'O OTBETA

Homep: 8.19.A
0z

3amava: Hailtu —, eciu Xy = ln(y + Z).

Otsetnl: 1).X—2 2). 3).— X(y + z) 4). X(y + z)— 1

y+z
5).HeT NpaBWILHOTO OTBETA

Howmep: 8.20.B
0z

3amava: Haiitu P ec ZyX = COS(3y — 22).
X

zy —1 2 y 3. zy
25sin(3y - 27) 2sin(3y —2z) © 2sin(3y —2z)-yx

OTtBeThI: 1)

z
4) 5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

2sin(3y —2z) - yx

Howmep: 8.21.B
0z

3amaua: Haittu —, ecn zyX = cos(3y — 2z).
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2 2. ™ 3sin(3y - 22) 3).zX +sin(3y — 27)

OtBeTnl: 1).

yx—2sin(3y-2z)  yx-—2sin(3y —2z)
zx +3sin(3y — 2z)

5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

2sin(3y —2z) - yx

Howmep: 8.22.B
0z _
3agauva: Haiitu —, ecim Z3X —e* 2y Inz=0.
O0X
o N 7z —e*lInz 5 3z2x —e*7 3 7> —e¥ ¥
TBETHI: ) . —
3z°x ) X —e¥ % X —e¥ %

5, 2(23 —Inze¥% )

5).HeT NMpaBUJILHOTO OTBETA

3xz’ —e*
Howmep: 8.23.A
o 6Z 2 X z
3amava: Hailtu —, ecmm 2y~ —€” =¢€".
2yz 2yz z
Otsetnl: 1). 5 2). 5 3).2— 4).27zy 5).HeT MPaBUILHOTO
eZ _ y y _ eZ y _ eZ
OTBETa
Howmep: 8.24.A
o aZ 2 X z
3amava: Haiiltu —, ecom 2z-y~ —€” =¢€”.
X
ex X eX X—Z
Otsetsl:  1). 2).—e" 3)——— 4).—¢ 5).HET TmpaBUIBLHOIO
2 z 2 z
y —¢ y —¢
OTBETa
Howmep: 8.25.A
o 6Z XZ 2
3amava: Haiitu —, ecom €7 —z° -y =3.
27° z> +3 z*
Otsersl: 1).——— 2). 3). 4).2zy -3
xe™ —2zy e xe' —2zy
5).HeT NpaBUIHLHOTO OTBETA
Howmep: 8.26.B
. 0z . Z )
3amava: Hailtu —, ecmm SIn——y-X~ =Y.
ox y
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2

y 2y°x 2yx

). 2). 3)—
Z Z Z

COS| — COS| — COS| —
(Yj (Yj [YJ

5).HeT NpaBWIBLHOTO OTBETA
Howmep: 8.27.B

y—zcos —
Y 4).—100354-2

2
cos(zj y Y
y

OTBETHI:

4).—2yx

. 0z . Z 5
3amava: Hailtu —, ecom SIn——X~ =Y.

y

y +7cos
2xy

z
1).— Y
z
cos| — y - COS
(Yj [ )

5).HeT NpaBMWIBHOTO OTBETA

OTBETHI:

Howmep: 8.28.B
. 0z Oz 2.2 3
3agava: Halitu — u —, ecim yX—2°X" +zy=27".
y X y—zzx X—Z
OtBetsl: 1).— 55— 5 2) 5 > 3 3
y—3z y—3z y—2xz-3z" y—-2x"z-3z
27°x — X+z
3). y . 4).y—27°X; X +z

y—2x°z—-3z" " 327 +2x°z—y

5).HeT NpaBWIHLHOTO OTBETA

Howmep: 8.29.B
3anaua: Haiitn — u —>, ecmu e =) — Zzy =4x.
0z OX
2 e ) 2z
Otsetsr: 1).—— Y R - 2).—2zy; e -4 3).— > Y X
eV +z° z7+ev Y 2¢ Y +z7
4—e* A 2zy 4 5
NPT ). RETI LR ).HET NPAaBUILHOIO OTBETA
Howmep: 8.30.A
3agada: Haiiltu ——, eciu eZy = XyZ.
oz
X X X
OtBeTnl: 1). Y 5 2). 3 3). 3 Y 4). 3 Y
xz—e” 2e”Y —xz 2e” —xz 2e”Y —xz
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5).HeT NpaBWILHOTO OTBETA

Howmep: 8.31.A
3amaua: [lpousBomHass HESBHO 3aJaHHOW (QYHKIIUU F(x,y):O HAaXOJIUTCA II0

dbopmyie

. dy _E(x.y) dy __E(xy) dy ., :

OTBeTsI: 1). o F;(x,y) 2 e F;/(x,y) 3). o F.(x,y)- Fy(x,y)

dy _ E(xy) o dy_ Flxy)

“dx Fy (x,y) ~dx  E(x,y)

Howmep: 8.32.A
3anauva: Ecnu ¢yHKkIus F(X,y,z) auddepeHuupyema o X, y,Z, onpeaeseT HesIBHO
' oz

3aJaHHyI0 QyHKIHIO Z, npudeM F, (X,y,Z) # (0, To yacTHBIE POU3BOAHBIE — H

0z
— HaxoJAT 1o ¢popmysam

’ F'
OTBETHI: 1).%:_M. @:_ y(X’va

)
F(xy.z) oy  Flxyz)
%:F;(X,y,z)_%:F;(X,y,Z) 3 oz F(
‘ox  F(x,y,z) oy FE.x,y,z) ~ox Fix,

002 _Elxyz) oz _Elyz) oo Floys),
ox Fl(x,y,z) oy F;(X,y,z) '

2)
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9. KacaTe/jibHasi IUI0CKOCTb, HOPMAJIb K MOBEPXHOCTH.

Howmep: 9.1.B
y' 7
3amgada: CoCcTaBUTh YPAaBHEHUE HOPMAIIH (l ) K IIOBEPXHOCTHU —2 Tt = IB
a C
Touke M, av3 ,b\/g,c\/g ,Tne a,b,c € N
3 3 3
x— & oy b,
Otsetsl: 1). 2\/5 = 2\@ = 2\/3 2).)(;a = y;b = Z—2C
a~/3 b/3 cV/3 a b c
3 X—a y-b z- NEL 5, X—a y—b_z—\/ic
2 2 23 2 22
a b C a b c
5) X-a_y- \/_b zZ—C
2 23 2
a b C
Howmep: 9.2.B
2 2
X y z*
3anada: CoCcTaBUTh YpPaBHEHUE HOPMAIIH (l ) K IIOBEPXHOCTHU _+b_2__2 =18
a C
TOYKE Mo(a,b,c), roe a,b,c e N
x— & oy b,
Otsetsl: 1). 2\/5 = 2\/5 = 2\/5 2). X;a = y;b = Z—2C

a3 b3 3 a b c
Xx—a _ y-b z- NEL x—a_y—b_z—\/zc
2 T2 T B 2 T T an
a b C a b _T
X—a_y-— \/_b Z—cC
2 2\/_ 2

a b c
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Howmep: 9.3.B
%2 yz 72
3anaya: CocTaBUTh ypaBHEHUE HOPMAIH (ln ) K MOBEPXHOCTH — + “— — —-
a

b* ¢
B TOUKE Mo(a,b,\/gc), roe a,b,c e N

x— & oy b,
Otsetsl: 1) \/§= \/§= V3 2) X_azy_b:Z_C
2z 2z 2 Tz 2 2
a3 bVl o3 a b c
3)X—a_y—b_z—\/§c 4)X—a_y—b_z—\/§c
22 23 72 2 22
a b C a b c
S)X—a_y—\/gb_z—c
2 293 2
a b C
Howmep: 9.4.B
2 2 2
3 : C (1) X Yy z
anaya: CocTaBUTh ypaBHeHHE HOpMaiH |/, | K HOBEPXHOCTH _2+b_2_c_2
TOYKE Mo(a,b,\/zc), roe a,b,c € N
x— & oy b,
Otsetsl: 1) \/5: \/5: V3 2) X—a:y—b:z—c
2z 0z 0z 2z 2 2
a+/3 b+/3 V3 a b C
3)x—a_y—b_z—\/§c 4)X—a_y—b_z—\/§c
22 23 T2 2 22
a b C a b C
S)X—a_y—\/gb_z—c
2T B 2
a b C
Howmep: 9.5.B
2 2 2
X z-y
3agaya: CocTaBUTh ypaBHEHHE HOPMAJIH (l ) ) K MOBEPXHOCTH — + — — b_2 =
C

B TOUKE Mo(a,\/gb,c), roe a,b,c € N
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a b c

X——F— yVy—F— Z——F—
OtBetsl: 1). 2\5 = 2\/5 = 2\/5 2).X2a = y2b _Z 2C
a3 b/3 c/3 a b C
3) X—a _ y—b _ Z—\/gc 4) X a_y—b_z—\/ic
T2 T2 T a3 Y2 T2 T
a b . a b c
x—a_ y-+3b z-c
Y R
a b C
Howmep: 9.6.B
3amaya: CocCTaBUTh ypaBHEHHE KacaTEIbHOW IIJIOCKOCTH (OL) K IOBEPXHOCTHU

2 2 2
X—2+y—2+z—2:13TqueM0 a 3,b\/§,0\/§
a”~ b~ ¢ 3 3 3

Otsetsi: 1), af/g(x—jg}b\z@(y—%}%(z—%j:o
z>§(x_a)+%(y_b)_§(z_c):o

Howmep: 9.7.B
3agaua: COCTaBUTh YpaBHEHHE KacaTeIbHOW IUIOCKOCTH (OL) K TIOBEPXHOCTH
2 2 2
X v4
2 Y 7 TOYKE Mo(a,b,c)

2
a b? ¢?

Orsersr: 1). af/g(x—jgj+bj§(y—%j+%(z—%jzo
2.2 (x—a)+ (y=b)-2(2-¢)=0
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Howmep: 9.8.B
3agaya: CoCTaBUTh YpaBHEHHE KacaTeJIbHOW IUIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTH
2 2 2
X"y oz
—+~———=—1 BTouxke Mo(a,b,x/gc)

a’ b? ¢?

Howmep: 9.9.B

33,[[8.‘{8,: CocTtaBuTh YPaBHCHHC KacaTeJIbHOM IIJIOCKOCTH (OL) K IIOBCPXHOCTH

2 2 2
X—+y——Z—2 =0 B TOUKE Mo(a,b,\/EC)

a? b?> ¢

2).§(X—a)+%(y—b)—%(z—c)=O

3)%()(—a)+%(y—b)—¥(z—\/§c)= 0
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Howmep: 9.10.B

3amaya: CocCTaBUTh ypaBHEHHE KacaTEIbHOW IIJIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTU

2 2 2
X* zo y
a_2+c_2_b_2 = —1 B TOUKE Mo(a,\/gbac)

Orsersr: 1). aﬁ(x—%j+bj§(y—%j+%(z—%jzo
2).§(x—a)+%(y—b)—%(z—c):O

Homep: 9.11.C

2 2
X

3anaya: CocTaBUTh ypaBHEHUE HOpMAIIU (ln ) K IIOBEPXHOCTH — + *— = 1 B Touke

bZ
E\/z_ \/_b,c] roe a,b,c e N

V2 N2y
R Za_y 2 Z—-C _ X~— \/_a _y-b z-c

Otsetsl: 1).
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X—a y —~/2b _z-cC

5). = =
0 242 2
b C
Howmep: 9.12.C
x2 2
3anaua: CocTaBUTh ypaBHEHHE HOpPMaIH (ln ) K TIOBEPXHOCTH — — b_z =1 B Touke
a

Mo(ﬁa,b,c), rae a,b,c € N
NN

X———a y——Db

. 9 2 _z-c¢ X—\/Ea_y—b_z—c
Otsetsl: 1). \/E \/E 0 2). 2\/5 _% 0
a b a b
2 V2 V2 V2
y——_—b z—-—¢c x—- _a z—¢C
prx-d_~ 2 2, 2 _y-b_— 2
0 V2 V2 2 0 V2
b C a C
5) X—a _ y —~/2b _z—c
0 22 2
b c
Homep: 9.13.C
y' 2z
3agaya: CocTaBUTh YpaBHEHHE HOPMAJIU (l n) K TIOBEPXHOCTH b—z = 1 B TOuKe

C

Mo(a,gb,%cj, rne a,b,c € N

Otserst: 1) 2 zZ—cC 2)X— 22 y-b z-c
TBCTHI. . = . = =
N TN R T
a b a b
2 2 2 2
y——b z—-——¢c x——a Zz———¢C
3). —a_ 2 _ 2 4). 2 :Y—bz 2
o T w YT ok
b c a C
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X—a y —~/2b _z-cC

5). = =
"7 222
b c
Howmep: 9.14.C
2 2
X z
3amaua: CocTaBUTh ypaBHEHUE HOPMAIH (ln ) K IIOBEPXHOCTH — + — = I B Touke
a C
2 2
M, \/_a,b,\/_c ,Tne a,b,ce N
2 2
N2V
Orne l)X 2 .y 2 z—cC 2)X—\/§a y-b z-c
TBETHL: 1). = : = =
N N R T
a b a b
2 2 2 2
y——_—b z——¢c x- _a Zz—¢C
3). —a_ 2 _ 2 4), 2 :y—b: 2
N B
b C a C
5) —a _ y —~/2b _z-cC
"0 222
b c
Homep: 9.15.C
y’ 2’
3amaya: CocTaBUTh ypaBHEHHUE HOPMAIH (l ; ) K TOBEPXHOCTH b_2 —— = I B Touke
C

Mo(a,\/zb,c), roe a,b,c € N

X—\/Ea y—\/zb
Otsersr: 1). 2 _ 2 _z°°¢ 2).X_\/§a:y_b:Z—c
V2 V2 0 T2 2o
a b a b
5B 7
y_ib Z——C X—a 7Z——C
X2 2 2 4 2 ¥yb_ | 2
o V2 V2 V20 2
b C a C
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X—a y —~/2b _z-cC

5). = =
"0 22 2
b C
Homep: 9.16.C
Bamaua: CocTaBUTh ypaBHCHHE KacaTeIbHOW IUIOCKOCTH (oc) K TOBEPXHOCTH
2 2
X—2+y—2 =1 B Touke M (ﬁa,ﬁb,cj
a~ b
B 2 3 2
Otsetsl: 1). X — al+—|y——>b|=
a 2 b 2
2).&(x—\/§a)—g(y—b)=0 3).£ y—gb +\/§ z—ﬁc =0
a b b 2 C 2
4).£[x—\/2§aJ+ 2(2—% j 0 5)%( \/—b)——( —¢)=0
a C

Homep: 9.17.C

33,[[8.‘{8,: CocTaBuTh YPaBHCHHC KacaTeJIbHOM IIJIOCKOCTH (O(,) K IIOBCPXHOCTH
2

2
X Yy _
a_2_b_2 1 B Touke M (\/ abC)

2).¥(x—\/§a)—%(y—b)=0 3).%[%%1)}?[2—?0):0
4).%[%?@1}?(%% j 0 )i( fb)——( —¢)=0
Homep: 9.18.C

3amaya: CocTaBUTh ypaBHEHUE KacaTelIbHOW IJIOCKOCTH (Oc) K TOBEPXHOCTHU

2 2
y—2+z—2—1BT0quM \/_bic
b” ¢ 2
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OTBeTHI: 1).£(X—\/§aj+ﬁ[y—£b]=0
a 2 b 2
2)£( \/Ea)—z( ~-b)=0 3).\/§(y—\/§bJ+£(z—£c)=O
a b b 2 C 2
4).£[X—£&J+\E[z—\/E J 0 5)£( \/Eb)—%(z—c =0
a C 2 C
Howmep: 9.19.C
3amaua: CocTaBUTH ypaBHEHHE KacCaTEIbHOW IIJIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTHU
2 2
X—2+Z—2=1 B Touke M (ﬁa b ch
a~ ¢ 2
OTBeTHI: 1).£[X—\/§aj+ﬁ£y—£b)=
a 2 b 2
2).&(X—\/§a)—g( ~-b)=0 3).\/§(y—\/§b]+£[z—£cj=0
a b b 2 C 2
4).£(x—%a]+ﬁ£z—\/f ] 0 S)i( \/_b)——( —¢)=0
a C

Howmep: 9.20.C

33,[[3‘132 CocTaBuTh YPaBHCHUC KacaTeJbHOM IIJIOCKOCTH (OC) K IIOBCPXHOCTHU
2

y_—é_lBTO‘IKe M ( ,\/Eb,C)

b* ¢?
OTBeTHI: 1).£[X—\/§aj+\/§[y—£bj=0
a 2 b 2

242 2 N2 o N2 ) N2 2

o (x=2a)-Z(y=b)=0 3). Sl ) it P Y B
Z)a( \/_a)b(y ) 3)b[y2)+c[z 20
4).£[X—£a)+ﬁ[z—ﬁ J 0 5)£( \/Eb)—%(z—c)zo

a C 2 C

Homep: 9.21.C

3anada: CocraBuTh YpaBHEHHE HOpMaJHu (ln ) K ITOBEPXHOCTH

2
(x —x,) :%(y—yo) B TOUKE MO(X0 +a,y,+b, C), rae a,b,c € Re
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2a a’ 0
b
2).x—xo—a_y—b Z—2Z,—C ).x—xo—a y—yo—b_z—c
2a 0 a’ b’ 2b 0
¢ <
4 ;a _ y—Zg -b _ z—;z—c 5)x;a _ y—;'l(;—b _ Z—_z{;z—c
? C
Howmep: 9.22.C
3anayva: CocTaBuTh ypaBHEHUE HOpMaJIN (l , ) K OBEPXHOCTH

2
a

(X—XO)2 = —(Z—ZO) B TOUYKE MO(X0 +a, b, z, +C),rz[e a,b,ceRe
C

X—X,—a -yo—b z-c
Otsetsl: 1). 0 _ ¥~ Yo =

2a a’ 0
b
2 —Xp,—a y-b z-z,-c 3) X—X,—a y-y,—-b z-c
2a 0 a’ b 2b 0
C C
X—a y—-Yy,—-b z-z,—-c _x-a_y-y,-b_z-z,-c¢
0 c’ 2c _2
b C
Howmep: 9.23.C
3anayva: CocTaBuTh ypaBHEHUE HOpMAaJIN (ln) K OBEPXHOCTH

2
(Y_Yo)2 = —%(X—XO) B TOUKE Mo(Xo +a,y, +b, C), rae a,b,c € Re

X—X,—a -yo—b z-c
OTtsetsl: 1). 0 _ ¥~ Yo =

2a a’ 0
b
2).x—xo—a_y—b Z—2Z,—C ).x—xo—a y—yo—b_z—c
2a 0 a’ b’ 2b 0
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7 2 2 0 2 b

? C

Howmep: 9.24.C

3anayva: CocTaBuTh ypaBHEHHE HOpMaJu (l ) ) K MOBEPXHOCTH

2

C
(Z - 20)2 = —?(y— yo) B TOUKE Mo(a, Yo + b, Z,+ C), rae a,b,ceRe

X—X,—a -y,—b z-c
Otsetsl: 1). 0 =7 YO2 =
2a a 0
b
2 —Xy—a _y-b z-z;-c 3 X—X,—a Yy-y,—-b z-c¢
2a 0 a’ b 2b 0
C C
—2a —v.—-b z—-z.,-—c Xx—-a y-y,-b z-z,-c
4). Y~ Yo ) B T —
0 c’ 2c _2
? C
Howmep: 9.25.C

3anayva: CocTaBuTh ypaBHEHHE HOpMaJu (l ) ) K MOBEPXHOCTH

2
(Y_Yo)2 Z%(Z—ZO) B TOUYKE Mo(a, Yo + b, Z, +C), rae a,b,c e Re

X—X,—a —vy,—b z-—c¢
Otsetsl: 1). 0 =Y Yo =

2a a’ 0
b
2).x—xo—a_y—b Z—2Z,—C 3)x—xo—a:y—yo—b:z—c
2a 0 a’ b* 2b 0
c c
— —V. — -7 — X—a -y,—b z-2z,—c

118



Howmep: 9.26.C
3amauya: CocTaBUTh ypaBHEHHE KacaTeIbHOM IJIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTH

2
x—xozza—y—yo B Touke M, (X, +a, y,+b, ¢
b 0\Xo 0

2
a

OTBeTHI: 1).2a(x - X, —a)—F(y—yO —b)= 0

2
a

2).2a(x —x, —a)-—(z-2z,—¢)=0
b? C

3).—(x-x,-a)+2b(y-y,-b)=0
C

2

4).%(y—y0 ~b)+2c(z—2z,—¢)=0

b2
5).2b(y -y, _b)_i(Z_Zo —¢)=0

Howmep: 9.27.C

3amaya: CocCTaBUTh ypaBHEHUE KacaTEIbHOW IJIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTHU

2
a

(X—X0)2 =—(Z—ZO) B TOUKE MO(XO +a, b, z, +C)
C
2
Otsers: 1).2a(x — X, —a)—%(y—yo ~-b)=0

2
a

2).2a(x -x, —a)-—(z-2z,-¢c)=0
C
2
3).—(x-x,—a)+2b(y-y,-b)=0
C
2

4).(%(y—y0 ~b)+2c(z—z,-¢c)=0

b2
5).2b(y -y, —b)—T(Z—ZO —¢)=0

Howmep: 9.28.C
3amaua: CocTaBUTHh ypaBHEHUE KacaTeIbHOM IJIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTH

2
(y—yo)2 = —bT(X—XO) B TOUKE MO(X0 +a, y,+b, C)
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2
a

OtBeTsI: 1).Za(X—XO —a)—?(y—yo —b)= 0

2
a

2).2a(x —x, —a)——(z-z,-¢)=0
C

2

3).b—(x—x0 —a)+2b(y -y, —b)=0
C

2
4).%(y—yO —b)+20(z—zo —c)=0
2

b
5).2b(y -y, —b)—?(z—zo —¢)=0

Howmep: 9.29.C
3agaua: COCTaBUTH YPaBHEHHE KACATEIbHOW ILIOCKOCTH (OL) K IIOBEPXHOCTH
2
2 C
(Z—ZO) Z—?(y—yo)BTO‘IKe Mo(a, Yo +b, Zo—i-c)

2
Otsers: 1).2a(x — X, —a)—%(y—yo ~-b)=0

2
a

2).2a(x -x, —a)-—(z-2z,-¢)=0
b C

3).—(x—x,—a)+2b(y-y, —b)=0
>

4).F(y—yo ~b)+2c(z-2z,—¢c)=0

2

5).2b(y -y, —b)—?(z—zo —¢)=0

Howmep: 9.30.C
3amaya: CocTaBUTh ypaBHEHHE KacaTEIbHOW IJIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTHU

2
(y—yo)2 Z%(Z—ZO) B TOUKE Mo(a, Yo +b, z, +C)

2
a

OTBeThI: 1).2a(X—X0 —a)—F(y—yo —b)= 0

2
a

2).2a(x —x, —a)-—(z-z,-¢)=0
C
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2

3).—(x-x,-a)+2b(y-y, -b)=0
>
@:B(y—yo—b)+2dz—zo—c)=0
b2
5).2b(y -y, _b)_i(Z_Zo —¢)=0

Howmep: 9.31.B
3amaua: COCTaBUTh ypaBHEHHE HOPMAJIH (ln) K TIOBEPXHOCTH X~ + y2 -z+1=0

B TOUKE M0(1;1;3), rae a,b,c e N

Xx=2t+1 Xx=2t+1 | | |
Omers:  D.y=2t+1  2dy=2t+1  pHI YT _Z7
-2 -2 2
z=—t+3 z=t—-1
x=2t+1 | | |
Hly=-—2t41 5 X Y127
2 1
z=t+1
Howmep: 9.32.B

3amgaya: CoCTaBUTh ypaBHCHHE HOPMAIIH (ln) K IIOBEPXHOCTH X~ + y2 +z—-1=0
B TOUKE Mo(l;l;— 1), roe a,b,c € N
X =2t+1 x =2t+1

Otserbl: 1).qy=2t+1 2).qy=2t+1 3)_X+1:y+1_2_1

-2 -2 2
z=—-t+3 z=t-1
x=2t+1
x+1 -1 z+1
4).cy=-2t+1 5). _ YT
2 2 1
z=t+1
Howmep: 9.33.B

3anava: CocraBuUTh YpaBHEHHE HOpMaJIu (ln ) K ITOBEPXHOCTH

x> +y> +2z° =3 =0 Brouke M,(—1;—1;1), rne a,b,c e N
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x=2t+1 X =2t+1 | | |
Oteersl: 1).qy=2t+1 2).qy=2t+1 3).X+ _y+i_z-

—2 2

z=—t+3 z=t—1

X =2t+1 | | |

X + y— zZ+
HAy==-2t+1 5). = =
)Y ) 5 5 "

z=t+1
Howmep: 9.34.B

3amaua: COCTaBUTh ypaBHEHHE HOPMAJIH (ln) K [IOBEPXHOCTH X~ — y *+z-1=0s
TOYKE Mo(l; l;l), roe a,b,c e N

x =2t+1 X =2t+1 | 1 1
Omserer: 1)y =2t+1 2)dy=2t+13) =Y _2°

-2 2
z=—-t+3 z=t-1
X =2t+1 | | |
Hly=—t41 5 Y12
2 |
z=t+1
Howmep: 9.35.B
3amauya: CocTaBuTh ypaBHCHHE HOpMaJIH (1n ) K  IOBEPXHOCTH
—x%+ y2 +27z+1=0 B TOUKe MO(— l;l;—l), rae a,b,c € N
X =2t+1 x =2t+1 | | |
OTBeTHI: Dy =2t+1 )y =2t+1 ?)).X+ _yrl_z-
-2 -2 2
z=—-t+3 z=t-1
X =2t+1 . . |
X + y— zZ+
4).qy=-2t+1 35). = =
)Y ) 5 5 "
z=t+1
Howmep: 9.36.B

3amaua: CocCTaBUTh YpaBHEHHE KacaTeJIbHOM IUIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTU
x> +y?> —z+1=0 Brouxe M, (1;1;3)

Otsetbl: 1).2Xx+2y—z—-1=0 2).2x+2y+z-3=0
3).2x4+2y—-22+6=0 4).2x-2y+z—-1=0 5).2x+2y+z+1=0
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Howmep: 9.37.B
3amaua: CocTaBUTh ypaBHEHHE KacaTeIbHOU IJIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTH
x% + y2 +27z—1=0 B Touke MO(I;I;—I)
Oteerbl: 1).2x+2y—z—-1=0 2).2x+2y+z-3=0
3).2x +2y—-22+6=0 4).2x -2y+z—-1=0 5).2x+2y+z+1=0

Howmep: 9.38.B
33,,2[8_‘{8,: CocTaBHTH YPaBHCHHC KacaTeJIbHOM INIOCKOCTHU ((l) K IIOBCPXHOCTH
x> +y>+2z° =3 =0 Brouke M,(-1;—1;1)
Oteerpl: 1).2x+2y—-—z—-1=0 2).2x+2y+z-3=0
3).2x+2y—-22+6=0 4).2x-2y+z—-1=0 5).2x+2y+z+1=0

Howmep: 9.39.B
3agauya: CoCTaBUTh YpaBHEHUE KacaTelIbHON IIOCKOCTH (OL) K TOBEPXHOCTHU
x> —y> +z—1=0 1ouxe M, (1;1;1)
Otsersr: 1).2x+2y—-z—-1=0 2).2x+2y+z-3=0
3).2x+2y—-22+6=0 4).2x-2y+z—-1=0 5).2x+2y+z+1=0

Howmep: 9.40.B
3amauya: CocTaBUTh YpaBHEHHE KacaTelIbHOM IIJIOCKOCTH (oc) K TOBEPXHOCTH

—x*+y> +z+1=0 BTouke M, (~1;1;—1)
Oteerpl: 1).2x+2y—-z—-1=0 2).2x+2y+z-3=0
3).2x +2y—-2z2+6=0 4).2x -2y+z—-1=0 5).2x+2y+z+1=0

Howmep: 9.41.A
3amaya: UtoObl MOBEPXHOCTH S HMeNa KacaTelbHYI0 IUIOCKOCTh B €€ TOYKe
(XO, Yo, f (XO, Yo )) HE00X0IMMO U JOCTaTO4HO, YTOOb! GyHKIMS f (X, y) ObUIa B TOUKE
P (X 0>Y0 ) .
Otsetbl:  1).muddepenuurpyemord  2).pa3pbiBHOM  3).cliokHOM  4).JTUHEUHOM
5).ronoMopHOU

Howmep: 9.42.A
3anmaua: [lpsmasi, meprieHIUKYIspHAas K KacaTeIbHOM IUIOCKOCTH B TOYKE KacaHUS
HA3bIBACTCA:
OtBetsl: 1).BekTOopoM 2).HOopManbio 3).TpeHAoM 4).0yHKTOPOM 5).pOTOpPOM

Homep: 9.43.A
3anaua: YpaBHeHHe HOpManu K mosepxHoctH F(X,y,z)=0 B Touke Mo(xo,yo, zo)

NMCCT BH
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X=X Y—Yo Z—7Z

Ormers 1).F§(X0»Yo:zo) F}Il(xovyOaZO) -1

2). X=Xo __ Y=Y _Z%277%
FQ(XOaYo,Zo) F;(XO,YOaZo) 1

3 *"X0 __ Y=Y __ Z7Z%
F)L(XOQIOaZO) F;(XO’YO»ZO) Fé(X09YO’ZO)

4 X"% _ Y~Y¥o __ Z7Z%

Eloy.z ) Fyz) Exy.z)
5)-Fe(X0,¥0,20) - (X —X) + F;(XOaYOaZO) (Y —y0) +F,(X0,¥0,29)  (z—2() =0

Howmep: 9.44.A
3amavya: YpaBHEHHE KacaTeJIbHOW IUIOCKOCTH K IMOBEPXHOCTH F(X,y,z):O B TOYKE

MO(XO,yO,ZO) UMEET BU]
Otsetsl: 1).2-27, :f;g(XO’YO)'(X_XO)-I_f)'/(XO Yo)'(y—}’o)
) X=Xo __ Y=Y __ Z7Zg
.F;((XOaYmZo) F;(XOaYO»Zo) FZ,(XODyoazO)
3).z-z2, :f;(,(XWYO)'(X_XO)-'_f},:(XO YO)'(Y—YO)
4).F (X0,¥0520) - (x =X¢) + Fj(X0,¥0.20) - (¥ = ¥0) + F,(X¢,¥0.2¢) (2= 2) =0
5).-F(xy ,2)-(x =x0) + F(x,y,2) - (y — yo) + F,(X,y,2) - (z—2¢) =0
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10.ITpou3BoaHAs (PYHKIMU 110 32ITAHHOMY HANPABJICHUIO,
rpagveHT (PyHKUMH.

Howmep: 10.1.B

2
3angaua: Haiitu Bexkrop gradz mis GyHkimu (X _ XO) + (y — y°) + (Z — ZO) =1

a’ b? c?
a\/g b\/g cﬁ]

B TOUKE MO[XO +T, Yot+t—>» Zg +——

3 3
Otethl: 1). gradz‘ { 2 2 } 2). @Z‘ _{Z%_%}
o = T v ab' e
— 22 243 22 242
3).gradZ‘M0 :{;’b’ - } 4). gradz‘M0 _{;,—,——}

Howmep: 10.2.B
(X_Xo)2 +(Y‘Yo)2 _(Z_Zo)2 _1

3anaua: Haiitu Bekrop gradz mis QpyHkimu
a’ b* ¢’

B Touke M, (x, +a, y, +b, z, +¢)

Otse 1).grad] {2 2 2} 2).grad7 {2 2 2}
TBETHI: , S =
I BN Bt T PR
— 2.2 243 — 22 22
3).gradz|,, =4—;—;——— 4).gradz] =422,
).gradz),, {ab C} ).grad], {ab C}
— 2 2432
5).gradz|  =<—;———;—
-& ‘MO {a b c}
Howmep: 10.3.B
3anaua: Haitn BEKTOP gradz TS byHKIMHA
2 2 2
(X_a);()) +(y_bz/0) —(Z_CSO) = —1 B TOUKe MO(XO-i-a, Yo +b, ZO+\/§C)
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Otsersl: 1). gradz‘ { 2 2 2). gl’?lz‘ _J22 2
\3a fb A o la’p’

3)-@Z‘MO ={§;%;—¥} 4). gradz‘ {i;%;—ﬁ}

Howmep: 10.4.B

v v v
3agaya: Haiitu Bexrop gradz mns dynxuum (X_;(O) +(y_b§0) _(Z_EO) -0 B
a c

TOUKE MO(X +a,y,+b, z, +\/§C)

2 2 2 — 22 2
OTBeTHI: ). gradz‘ 2).grad Z‘Mo = _;B;__
a

\/7 3a \f 3b f C
o 22 243 22 22
3).gradZ‘M0 = {g,g,—T} 4) gradz‘MO {g,g,—T}
o 2 2432
5).gradZ‘M0 = {g —T,;}
Howmep: 10.5.B
3anaua: Hairtu BEKTOP gradz Jine: byHKUIUNA

2 2 2
(X_af‘)) +(Z_Cf°) ‘(y_bzo) — 1 B1ouxe M, (x, +a, y, ++/3b, 2, +c)

2 2 2 22 2
OTBeTHI: 1). grad Z‘ 2). grad Z‘ =TT —

NN a’b’ ¢
— 2.2 Zﬁ — 22 242
3).gradz|,, =q—;—;——— 4).gradz| ={2;2.-2%
)-gradz|,, {ab C} ).gradz] {ab C}
o 2 2432
5).gradz|  =<—;———;—
-8 ‘MO {a b c}
Howmep: 10.6.B
(x-x0)" (y-vy,)
3amava: Haiitu Bexktop gradz s ¢yHkuun 20 + b20 =1 B TOuKe
a

MO[X0 +ga, Yo +%b, Z, +Cj
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— V2 V2 — 242 2

OTBETHI: 1).gradz‘M0 {7 T 2).gradz‘MO = T,—E,O
3).{;1‘712‘ {O £ £} 4).@2‘1\4 = {Q;O;Q}

b ¢ 0 a C
5).{;1‘?12‘ {O i —g}

b c

Howmep: 10.7.B
(x=x4)" (y=vo)’

3agaua: Haiitn Bexktop gradz mns ¢ynkuum 0o’ _ 0/ _1 B TOUKe

a’ b’
MO(XO ++/2a,y, +b, z, +c)

OTBeTHI: 1).gr—adZ‘M Z{Q;%;O} 2).@2‘1\4 :{i —% 0}
0 a 0 a

_ 722 [
3).gradZ‘M0 :{O’T’T 4).gradz‘MO = 7,0,?

— 242 2
5).gradz‘M0 = {O,T,—;}

Howmep: 10.8.B
(Y-v0) , (2-2)
3agaua: Haiitu Bexktop gradz mis ¢yskuuu b20 + 20 =1 B TOYKe
C
M,| x,+a,y, +£b, Z +£c
2 2
. J2 2 — 242 2

OTBeTHI: 1).gradZ\M0 :{?,T,O 2).gradZ‘MO = Ta_ga

_ 722 (2
3).gradZ‘M0 :{O’T’T 4).gradz‘MO = 7,0,?

— 242 2
5).gradz‘M0 = {O,T,—;}
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Howmep: 10.9.B

(x-x0)°  (z-2,)

3amava: Haiitu BekTop gradZ 11 QyHKITUU =1 B TOUKE

2 2
MO(XO +§a, Yot b,z +§cj

N N 23 2
O . 1).grad ———O =<—;——0
TBETHL: 1).gra Z‘MO { N ) ‘Mo N b
C 0 a C
5).gradz‘ {O i —g}
b C

Howmep: 10.10.B

(Y_YO)2 (Z_Z0)2
b? - c?

3agaya: Halitu Bextop gradz nns dynxuum =1 B TOUKe

MO(X0 +a,y, ++/2b, z, +c)
OTBeTHI: 1).@2\M {\/_ \/bj } 2).gra d ‘ :{i _% O}
0 a

a b’
3).gTadz‘M° :{ \/; {} 4). gradz‘ —{?;O;g}
5).gTadé‘ {0 % _%}

C

Howmep: 10.11.B
2

3amaya: Haiitu Bexktop gradz mns ¢GyHkumum (X - Xy )2 = % (y — yo) B TOYKE

M,(x, +a, y, +b, c), e a,b,ceRe

2 2
a — a
=<2a;——;0; 2).gradz|,, =<2a; 0;——
o b2 o2
M, :{ : ; 2b; O} 4). gradz‘M —{ o 20}

B b2
5).gradz‘M =40; 2b;——

C
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Howmep: 10.12.B

2
a

. 2
3amaua: Haiitm Bektop gradz ana dynxuun (X — Xo) = ?(Z - Zo) B TOYKE

MO(XO +a, b, z, +c)

— a’ — a’
OTBETHI: 1).gradz‘M —{Za;—?;O} 2).gradz‘M —{Za; 0;——}

c
b2 o o2
M, :{?; 2b; O} 4).gradz‘M0 :{0;?; 20}

. b2
5).grad Z‘M = {O; 2b;——}

3).gradz

C

Howmep: 10.13.B
2

3amaya: Halitu Bextop gradz mns dynxuum (y - Yo )2 = ——(X — Xo) B TOYKE
C

2
a
M, ={Za; 0;——C }

b2 — c?
M, :{T; 2b; 0} 4).gradz‘MO :{O;F; 2c}

R b2
5).gradz‘M =40; 2b;— —
0 C

Mo(Xo +a,y,+b, C), rae a,b,c € Re

. 2 .
OTBeTHI: 1).gradz‘M ={2a;—%;0} 2).grad z

3).@2

Howmep: 10.14.B

2
C

3anava: Haiitu BekTop gradz U1l QYyHKITMH (Z -z, )2 = ——(y -y 0) B TOYKE

b

2
a
M, = {221; 0; ?}

b2 — c?
M, :{T; 2b; O} 4).gradz‘M0 :{0;?; 20}

. b2
5).grad Z‘M = {O; 2b;—}
0 C

Mo(a, yo +b,z, +C), rne a,b,c e Re

. 2 -
Otserer: 1).gradz|,, :{221;%;0} 2).grad z

3).@2
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Howmep: 10.15.B
2

3agava: Haiftu BekTOp gradz 1 PyHKIHH (y Y )2 = —(Z — Zo) B TOYKE
C

22 22
Otsersr: 1).gradz|,, —{Za;—?;O} " —{Za; O;——}
0 0 C

. b2 o2
M, :{ - ; 2b; O} 4). gradz‘M —{ ,?; 20}

- b2
5).gradz‘M —{O; 2b;——}
0 c

Mo(a, yo +b, 2z, -I—C),rz[e a,b,ceRe

Howmep: 10.16.B

3amaya: Haiitu mpousBoaHyo0 OT (QYHKIUU (x - )2(0) + (y=vo) + (z-2,) =18

a b? c?
a3 b3 +C\B)
3

TOYKE Mo(xo Ty, Z, B HaIlPaBIICHUH [ = {11,12,13}
3 3

0z R 1} 6 ( Wb l3j
OtBetnl: 1).— 2 _ 33
"l \z\(fa RETRNE ik
3)% —3 1_1 1_2_\/513 4)% —2 1_1 1_2_\/513
ally, |Ila b © oy, m a b ¢
ly, [1la b ¢

Howmep: 10.17.B

2
3agaua: Haiftu nmpousBoanyo0 oT (yHKIUH (X_XO) +(y_y°) _(Z_ZO) =1 B
a’ b? c?

Touke M, (x, +a, y, +b, z, +¢) B nanpasnenun [ =1{/,,1,,1;}

o 2l )2 2k L)

ollyy, M V3a 43b 43¢ Oy, M a b ¢
_31_1+1_2_ﬁ13 27 2L 1, 21

a b m

- m C EMO b c

Otsetsl: 1).

0z
3).
Ol |y
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5) % — g 1_1 \/512 L
o)y, ‘ﬂa b ¢
Howmep: 10.18.B
3amaya: Haiiti mpou3BOAHYIO OT (QYHKIMH (x = x,) + (y=vo) - (z-2,) ——1

a’ b’ c?
B Touke M ( +a,y,+b, ZO+\/_C)BHaHpaBHeHI/II/Il =1{,.1,,1;}

5 D@z 2(, L L &|
TBCTBbI: e
‘ ‘ J3a \Fb NEL 51‘
3)@ :g 1_1_|_1_2_\/§13 4).% :E 11_|_1_2_ 2
dly, [la b ¢ Alv, [la b ¢
5)@ —g 1_1_@4_1_3
Ay, [la b e

Howmep: 10.19.B

2
3anada: Haiitu mpou3BoiHYO0 OT (QYyHKIIUU (X _ ;(0) (y 370) - (Z _50) = (0 B TOYKE
a b c

MO(X0 +a,y,+b, z, +\/§C)BHaHpaBHeHI/II/I [ ={,1,.1;}

o Daz 2(h +124_gijmad 2UI+5 gj
TBCTHI: R = — ) S|y 2_ 3
ol M, ‘1‘ \/ga \/gb \/gc 81‘M0 1‘ a b c
3).@ _2 1_1+1_2_@ 4)_@ _2 L 1, 21,
dly, [ljla b C Ol|y M a b c
o — LoV3L L

Howmep: 10.20.B
(X_Xo)2 (Z_Zo)2 _(Y_YO)2 _
a’ " ¢’ b? -
B TOUKE MO(X0 +a,y, +\/§b, Z, +C)B HaIpaBICHUU [ = {11,12,1
62

OTBeTHI: 1)

3anmava: Haiitu mpou3BoAHy0 OT QyHKUIHUU

[9%Y
——

2(1 L 1 j)@d _g_£+£_5j
H\fa \/7b J3c 61‘M0_ma b ¢
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R — 1_1+1_2_*/§13 0 -2 l_1+1_2_\/§13
aly, [(la b ¢ ol Mab c
aly, |M\la b ¢
Howmep: 10.21.C
X2 y2
3amavya: Halith  mpow3BOAHYHO OT  (PYHKIHH —2+b—2 =1 B TOUKE
a
MO[%a,gb,cj B nanpasnenun [ =1{/,,1,,1;}
OTBeETHI: 1).% =£(1—1+1—2] 2),% =% \/511 _1_2
Aly, [[[\a b)) Tally, [l a b
1 1
3)-@ =£(1—2+—3j 4).@ =£(1—1+—3)
Aly, [[\b c) Tally, [la c
504 _2 V21, 1
aly, U b e
Howmep: 10.22.C
2 2
3amada: Halitu mpou3BoJIHYI0 OT (QYHKITUU X—2 - Z—Z =1 B TouKe Mo(ﬁa,b,c) B
a
HanpaBIeHnn | = {1,.1,,1;}
OTBeTsI: 1).% —ﬁ(l—l 1_2) 2),@ :% \/511_1_2
v Jla b)) atly [l a b
5.2 =£(1—2+£j4.@ zﬁ(l_lg_gj
Aly, [[\b c) "oy, [la ¢
5)@ C2(~21, 1
aly, U b e

132



Howmep: 10.23.C

2
Z

3amava: Haiitu  npousBoaHyO  OT  (QYHKUUHU y—+ 3 =1 B TOuke

b* ¢
M({ff

b,——c | B nanpasnesnu [ ={I,,1,,1
) 5 j p {1 2> 3}

iy
il

o
W

B
ally, [ila " b) ally

Q(l_l_j 2
vo |I[\b e/ Tal

5)% —E \/512_1_3
Aly, [L b e

Otsetsl: 1).

0z
3).—
) ol

Howmep: 10.24.C

2 2

X z

—2+—2=1 B TOYKE
a C

3amava: Haiitu  npousBoaHy0  OT  (QYHKUUHU

M £\/_ a,b, \/Z_Cj B nanpasnenun [ =1{/,,1,,1;}

_ﬁ(ll 1zjzaz C2(~21
oy, ‘T a b

_Q(l_l+1_3j
it

0z

Otsetbl: 1).— —

ally, [1la b

Olly, m b c¢)

5).% = %(\512 —1—3]

b c

Howmep: 10.25.C
yz 72
3anava: Haiitu nmpou3BOgHYyIO OT (yHKUIUU b—z——z =1 B ToukKe Mo(a,\/zb,c)
C

fia
AU

B nanpasnenun [ =1{/,,1,,1;}

82 —Q(l_l+lzj 2)%

OtBetbl: 1).— —

ally, [f\a b




) Q(l_l_j N Q(l_l_j

Aly, [[\b o) Tally, [la c
5)% —3 \/512 _1_3

aly, U b e

Howmep: 10.26.C
2

3amaya: HaiiTu npous3BOAHYIO OT (YHKIHH (X—X0)2 :F(y_YO) B TOYKE
MO(XO +a,y,+b, C), rne a,b,ceRe BHaHpaBHGHHHZ={11,12,13}

2 2
OTBeTHI: 1).8— 2a-1, - e 1, 2) 6 2a-1, — e
ol |y ‘ ‘ ‘ ‘
2
3)% :é b—-11+2b-12 4).@ 1 -1, +2c¢-1;
aly, [T\ ¢ Ol M b
2
5).% =é 2b-1, —b—l
Olly, |1 C

Howmep: 10.27.C
2

2 a—(Z—ZO) B TOYKE
C

3amaya: HaliTu npou3BOJHYIO OT (QYHKIIUU (X—XO)

Mo(Xo +a, b, z, +C)BHaHpaBJ'IeHI/II/I [ =1,.1,.1;}
2 2
OTBETHI: 1).@ (Za 1, - . j 2).— o 1 2a-1, — a —1
|y H Olly M c
0z 1 b2 0z 1(c?
3)— ==|—L+2b-1,|4.— = 1, +2c¢-14
Ay, [T\ e Ol |y, M b
2
5.2 = lap.p, -2,
Ay, |1 c

3amava: Haiit mpou3BOJHYI0 OT (YHKIIUU (y—yo )2 ==

Howmep: 10.28.C

X

b2(

- XO) B TOYKC

MO(XO +a,y,+b, C), rie a,b,c e Re B nanpasnennu [ = {{,,1,,1,}
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2 2
OTBeTHI 1)—Z : 2a-1, - 2 —1, 2).% =—|2a-1 8
1 3
w lly, |1 ¢
2 2
3).@ :é L 1, +2b-1, 4).@ _ 1 1, +2c¢-14
Ay, [\ e Olly, M b
2
.92 1oy, 20 1
A, |1 c

Howmep: 10.29.C
2

—%(y— yo) B TOYKE

Mo(a, Yo + b, Zy +C),rzle a,b,c € Re B HanpaBieHun Z:{l],lz,l3}

. 2
3anavya: HailiTu mpousBoAHYI0 OT (GyHKUHUU (Z—ZO) =

oz a’ 0z 1 a’
O :1).— 2a-1, —— 2 2a-1, ——1
TBETHI )81 H[a | — 2] )al H(a . 3j
2 o2
3).% =é b—-11+2b-12 4).% :1 -1, +2c-1;
lly, |\ ¢ Ol M b
2
5).@ =é 2b-1, —b—l3
ol M, |1 c
Howmep: 10.30.C
2
3amaua: Hailith mpom3BOmHYIO OT (PYHKITUU (y—y0 )2 = —(Z—ZO) B TOYKE
C

Mo(a, yo +b, 2z, +C), rne a,b,c € Re

B HaIlpaBJICHUU 7:{11,12,13}

2 0
OTBeTsI: 1).% _1 2a-1 _a_12 2).—Z
ol b ol

e _L(i
ally, [\ b

i
b2

C

2
2b-12—b—13]
C

—-11+2b-12] 4).

0z
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Homep: 10.31.A
3amaua: M3 Bcex MPOM3BOIHBIX TO HAIMPABICHUIO, BBIUMUCICHHBIX I (YHKIIHH
u:u(x,y,z) B OJHOM M TOH K€ TOYKe, HaAuOOJIplllee 3HAUYEHHE HMEET Ta

IPOU3BO/IHASI, KOTOPAsi BHIUMCIIEHA!
OtBetbl: 1).B HampaBJIeHHH TpajJveHTa 2).MEePHEHIAUKYJSIPHO TpaJueHTy 3).Bce
IPOU3BOJIHBIE PaBHBI 4).HET MPaBUIBLHOTO OTBETA S).B JIIOOOM HaIpaBICHUU

Howmep: 10.32.A

3amaua: Ilpon3BoaHasi MO HAIMpPABICHUIO BEKTOpA, MEPIEHIUKYISAPHOTO K BEKTOPY
gradu

OtBetbl: 1).He paBHa HYJIO 2).paBHa HYJIIO 3).MMEET IMOJOKUTEIbHOE 3HAUCHHE
4).oTpuniatenibHas S5).HEe UMEET CMbICIa

Howmep: 10.33.A
3amaua: J{ns muddepennmpyemoit GyHKIUH ABYX MEPEMEHHBIX U = u(x,y) IpaIueHT
onpenensiercs: GopMyIon

oy

OTBeTHI: 1).gradu 2@1—@3 2),gradu:@i+@3 3).gradu :@14_@3
ox Oy Jdy  0x ox

4).gradu:—@i—@j 5).gradu:—@i+@3
ox 0y ox  dy

Howmep: 10.34.A
3amaua: J{ns dyHKIMM OBYX TMepeMeHHBIX u = u(X,y) BekTop gradu HampaBIeH MO

OTHOIIEHNIO K KacaTelmbHOH, MpOBeAeHHOH K jJuHMH ypoBHA u(X,y)=c B Touke
M(x,y)

OTBeTHI: 1).mapaniensHo 2)on  yrmom  15° 3).mox yriom 45°
4).mepreHauKyspHO S5).mox yriom 30°

Homep: 10.35.A
3amava: ['paaveHT QyHKUUM TpeX MEPEMEHHBIX u:u(x,y,z) HalpaBJIeH K

MMOBEPXHOCTHU YPOBHS, MPOXOASAIIEH Yepe3 JaHHYIO TOUKY

OtBetsl: 1).mapamiensHo 2).M0J7 YoM 15° 3).moja yriom 45" 4).nox yriom 30"
5).1o HopManu

Howmep: 10.36.A
3amaua: Ins GyHKIUHE ABYX MEPEeMEHHBIX U = U(X,y) IPOU3BOIHAS TI0 HATIPABJICHHIO

BEKTOpa a = {cos o, COS [3} B TOUKE M(X, y) BBIUMCIIAETCS TI0 GopMyIe

OTBeTHI: 1).@:@sina+@sin[3 2).@=@cosa—@sin[3
oa 0OX 0a 0x

3).@:@cosa+@cosﬁ 4).@:@sina+@cos[3 5).@:—@cosa+@cosﬁ
0a 0x oy oa 0OX oy oa ox
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Howmep: 10.37.A
1
3amava: Haiitu tpaameHT (GyHKIUU u=4x° +Ey2 +2z° B TOUKE M(1;1;1) .

‘ gradu‘ Mo

Otsetsl: 1).4/81 2).4/44 3).4/29 4)../36 5).4/72

Homep: 10.38.A
3agava: Halitu rpaaveHT GyHKIUU u=3x> —y2 —7z? B Touke M(1;1;  1).

‘ gradu‘ Mo

Otsetsl: 1).4/81 2).4/44 3).4/29 4)./36 5).4/72

Homep: 10.39.A

1
3amaua: Haiitu rpaameHT QyHKIMNA U = 4x? —Eyz —27% B TouKe M(1;1; 1)...

‘ gradu‘ Mo

Otsetsl: 1).4/81 2).4/44 3).4/29 4)../36 5).4/72

Howmep: 10.40.B
3anaua: Jlausl GyHkuus Z = 3X° + 2Xy,TouKa A(l,2) U BEKTOp a = {3;4}. Haittu
grad z B Touke A.
Oteersr: 1).{10:2} 2).{5: 2).. 3).{10;5} 4).{2;10} 5).{0:0}

Howmep: 10.41.B

3amava: JlaHbl QyHKIMS Z = 4y2 + Xy ¥ TOYKa A(l,l). Haiitu grad z B Touke A .
Otsetsl: 1).{0;9} 2).{1;0) 3).{0;0} 4).{1;9} 5).{9;9}

Howmep: 10.42.B

3amava: Jlanel QyHKIUSA Z = IOOy4 — Xzy M TOYKa A(I,O). Haiitu grad z B Touke

A.
Otsetsl: 1).{0;1} 2).{1;0) 3).{-1;0} 4).{0;-1} 5).{-1;1}

Howmep: 10.43.B
3anmava: Jlanel QyHKIHS Z = 453 —x + Xy ¥ TOYKa A(0,0). Haiitu grad z B Touke

A.
Otsetsr: 1).{-1;01 2).{0:0) 3).{10;0} 4).{1;0} 5).{9:9}

Howmep: 10.44.B
3amaua: Jamsr pynxmus z = 1000y” +100yx +1000x° u Touka A(0,—1). Haiiru
grad z B Touke A.
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Otgers: 1).{-100;2000} 2).{-100;-2000) 3).{0;0} 4).{100:900} 5).{9;9}

Howmep: 10.45.B
Bamgaua: Jlauel QyHKIMS Z = ln(X2 + 3y2) u Touka A(1,0). Haiitu grad z B Touxe

A.
Otseter: 1).{0:9} 2).{2:0) 3).{0:0} 4).{1;9} 5).{2;1}

Howmep: 10.46.B
3amaua: Jlanel QyHKIUSA Z = 100+ln(x3 —y6) U TOYKa A(O,l). Haiitu grad z B

Touke A .
Otersi: 1).{0:9} 2).{2:0) 3).{0:0} 4).{0:6} 5).{2:1}

Howmep: 10.47.B
3amaua: Jausl Gyskmus z=Inx(x —y) u touka A(2,1). Haitru grad z B Touke
A.

OTBeTH: 1).{% -1} 2).{2;0) 3).{0;0} 4).{1;9} 5).12;1}

Howmep: 10.48.B
3amaua: Jlaael QyHKIMSA Z = ln(x — y) 1 TOYKA A(4,3). Haiitu grad z B rouke A .

Otseter: 1).£0:9) 2).{2:0) 3).{1:-1} 4).{1:9} 5).{2:1}

Howmep: 10.49.B
3amava: Jlanel pyakmms z =80 — X + ln(x2 + 3y2) U TOYKa A(l,O). Haiitu grad z

B Touke A .
Otserst: 1).{0:1} 2).{2:0) 3).{0:0} 4).{1;9} 5).{2;1}

Howmep: 10.50.B
3amaua: Jlanel GyHKIUS Z = Xe’ M TOYKa A(I,O). Haiitu grad z B Touke A .
Otsetsl: 1).{0;9} 2).{2;0) 3).{0;0} 4).{1;9} 5).{2;1}

Howmep: 10.51.B
3amaua: Jlaubl QyHKIMSA Z = x5 We y rouxa A(I,O). Haiitu grad z B touke A.
Otsetsi: 1).{0;9} 2).{2;0) 3).{0;0} 4).{1;9} 5).{2;1}

Howmep: 10.52.B

3amaua: Jlanel GyHKIUS Z = Xe’ M TOYKa A(S,O). Haiitu grad z B touke A.
Otsetsi: 1).{0;9} 2).{2;0) 3).{0;0} 4).{1;5} 5).{2;1}

Howmep: 10.53.B
3agauva: [lansl QyHKIUSA Z = 2+yeX M TOYKA A(O,S). Haiitu grad z B Touke A .
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Otsets: 1).{0:8) 2).{2;0) 3).{0;0} 4).{1;2} 5).{8;1}

Howmep: 10.54.B

3amaua: nanel QyHKOMA Z = € + Xe’ W ToYkKa A(0,0). Haiitu grad z B Touke A .
Otsetsl: 1).{0;9} 2).{2;0) 3).{0;0} 4).{1;9} 5).{2;1}

Howmep: 10.55.B
3agava: JlaHbsl QyHKIUS Z = arctg(xzy 2) 1 TOYKa A(0,0). Haiitn grad z B Touke

A.
Otsersr: 1).. {0;9} 2).12:0) 3).£0;0} 4).{1;9} 5).{2;1}

Howmep: 10.56.B
3agauva: JlaHel (QyHKIUS z=arctg(x +y ) U TOYKa A(l,—l). Haiitu grad z B

Touke A .
Otserst: 1).{0;9} 2).{1; 1).. 3).{0:0} 4).{1;9} 5).{2;1}

Howmep: 10.57.B
3angauva: Jlanbsl QyHKIUSA Zzatrctg(x3 +y ) U TOYKa A(l,—l). Haiitu grad z B

Touke A .
Orserst: 1).{0;9} 2).{2:0) 3).{0:0} 4).{1;9} 5).{3;1}

Howmep: 10.58.B

3anaua: Jlanel pyHKIMS Z =35 + arctg(y3 + X ) U TOYKa A(l,—l). Haiitu grad z B

Touke A .
Otsersi: 1).{0:9} 2).{2:0) 3).40:0} 4).{1:3} 5).{3:1}

Howmep: 10.59.B

3amaya: Jlanwl ¢pynknus z =100 + arctg(x3y ) U TOYKa A(l,l). Haiitu grad z B

Touke A .

-3 1 -3

OTBETHI: 1).{%;%} 2).{2;0) 3).{7;5} 4).{1,9} 5)-{7;_71}

Howmep: 10.60.B

3amava: [lanbl Qynkmus z =25+ arctg(xzyz) U TOYKa A(l,l). Haiitu grad z B
Touke A.

OTBeTHI: 1).{%;%} 2).{1; 1).. 3).{_73;%} 4).{1;-1} 5),{_73;_71}

Howmep: 10.61.B

3amaya: Jlanel pyHkuus z =25+ arctg(xzyz) U TOYKa A(0,0). Haiitu grad z B
Touke A.
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OTBeTHI: 1){%,%} 2).{1; 1).. 3).{0;0} 4).{1;-1} 5){_73,_71}

Howmep: 10.62.B
Bamaua: [lauel Gyskums z=e¢™ + arctg(xzyz) u touxa A(0,0). Haiirn grad z B
Touke A.

OTBeTHI: 1){%,%} 2).{1; 1).. 3).{0;0} 4).{1;-1} 5){_73,_71}

Howmep: 10.63.B
3anaua: Jansl Gyskims z = Y + arctg(xzyz) u Touka A(0,0). Haittu grad z B

touke A .

Orsers: 1).{%;%} 2).41; 1).. 3.{0,0} 4).{2:-1} 5).{‘73;‘71}

Howmep: 10.64.B
2

z
3amada: Haiitu rpaguedT GyHKIHMU U = x% + y2 + 7 B TOUKE M(l,l,l): ‘gradu‘M =

53 455
2

33 11 55
OtrBeter: 1).— 2).—— 3).— 4).— 5).
) 5 ) 5 )2 ) 5 )

Howmep: 10.65.B
2 2

3anaua: Halitu rpaaveHT QyHKIUU U = EY + y? B TOuke M, (2,4) ‘ grad u‘ =...

10 3 11 1 1
OtBetnl: 1).— 2).— 3).— 4).— 5).—
)3 )5 )5 )3 )2

Howmep: 10.66.B
3anaua: Jlanel PyHKumMs Z = 3X~ + 2XY, Touka A(1,2) U BEKTOp a = {3;4}. Haiitu
IPOM3BOIHYIO B TOUKE A I10 HAIpaBJIECHUIO BEKTOpa a.

Otsers: 1).{10;2} 2).10 3).—35—8 4).3—58 5).0

Howmep: 10.67.B
3amava: Jlanel QyHKOWS Z = 4y2 + Xy, TOYKa A(l,l) M BEKTOp a = {3;4}. Hatitu
IPOM3BOIHYIO B TOUKE A 10 HAIpaBIECHUIO BEKTOpa a.

39 38 38 39
0 D DALY} 2).—= 3).——= 4).— 5).-—
meeret: )19} 2).7 3). == A0 9=
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Howmep: 10.68.B
3anmava: Jlaner pyHKIHS Z = IOOy4 — X2y , TOYKa A(I,O) 1 BEKTOp a = {3;4}. Haiitu
IPOM3BOHYIO B TOUKE A 10 HAIpaBJIEHUIO BEKTOpa a.

OtBetnl: 1).{0;-1} 2).% 3).—% 4).0 5).%

Howmep: 10.69.B
3amava: [lanel QyHKIUA Z = 4x° —x + Xy, TOYKa A(0,0) M BEKTOp a = {— 3;4}.
Halitu npon3Bo/HYyI0 B TOYKE A 110 HAIPaBJIEHHIO BEKTOPA a.

3 4 4
Orsersr: 1).{0;-1} 2).2 3).——~ 4).0 5).—
tBeThl: 1).{0;-1} )5 ) . ) )5

Howmep: 10.70.B
3amava: Jlaubl QyHKIHS Z = IOOOy2 +100yx + 1000x 2, Touxa A(O,—l) U BEKTOP

a= {— 3;—4}. Haiitn mpon3BogHy0 B TOYKe A 10 HAIpaBJIEHHUIO BEKTOPa .
Otsetsl: 1).420 2).400 3).- 420 4).0 5).- 400

Howmep: 10.71.B
3amava: Jlansl QyHKIUSA Z = ln(x2 +3y? ), touka A(1,0) u Bexrop d = {-3;—4}.
Haiiti mpon3BogHYyIO B TOUKe A IO HANPABICHUIO BEKTOPA a.

Otsetsl: 1).420 2).% 3)—420 4).0 5).—%

Howmep: 10.72.B
3anaua: Jlaner pyskmus z =100 + ln(x3 —y° ), TOYKA A(O,l) ¥ BEKTOp 4 = {3;—4}.
Haittu HpOHBBOI[HYIO B TOYKE A 110 HalpaBIICHHIO BEKTOpaA a.

OTBeTHI: 1)—4 2)— 3)_?24 4).0 5). —g

Howmep: 10.73.B
3amaya: Jlausl QyHKnus z = In X(X — y), TOYKa A(Z,I) U BEKTOp a = {3;—4}. Haiitu
IPOU3BOIHYIO B TOUKE A T10 HATIPaBJICHUIO BEKTOPA a.

Otge 1)2 ) 3)_24 4).0 5)_17
TBCTHI. T — — . P
5 10

Howmep: 10.74.B
3amava: JlaHbl QyHKIUSA Z = ln(X - y), TOYKA A(4,3) U BEKTOp a = {3;—4}. Haiitn
IPOM3BOAHYIO B TOYKE A [0 HAIpaBIECHUIO BEKTOpA a

Otge 1)24 2)17 3)_1 4)05)1
TBCTHI: e e e . L
5 710 5 5
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Howmep: 10.75.B
3anava: Jlanel QyHKIUS z=80—x+ln(x2 +3y° ), TOYKa A(l,O) U BEKTOp

a= {3;—4}. Hailitu mpon3BOAHY0 B TOYKE A 110 HAIpaBJIEHHIO BEKTOPA a.

0 1)24 2)17 3)_4 4).0 5)4
TBCTHI: e T T . .
5 710 75 5

Howmep: 10.76.B
3agaua: Jlauel (yHKmusS Z = Xe”, ToYKa A(I,O) U BEKTOp a = {I;O}. Haiitu
IPOM3BOIHYIO B TOYKE A [0 HAPaBICHHIO BEKTOPA .

Otge 1)24 2)17 3)_4 4)05)4
TBCTHI: T T e . L
5 10 5 5

Howmep: 10.77.B
3anaua: Jlanel QyHKIUA Z = X(Y+5)ye, touka A(1,0) u Bextop @ = {3;—4}. Haiirn

IPOM3BOHYIO B TOUKE A T10 HAIPaBJICHUIO BEKTOpa a.

0 1)24 2)17 3).0 4)_4 5)4
TBCTHI. M T . e L
5 10 5 5

Howmep: 10.78.C
Bagaua: Jlanel QyHKmMa Z = Xe’, Touka A(S,O) U BEKTOp a = {— 3;4}. Haiit
IPOM3BOAHYIO B TOYKE A [0 HAIPaBICHHIO BEKTOPA .

Otse 1)24 2)17 3).0 4)_17 5)4
TBCTHI. e T . T L
5 5 5 5

Howmep: 10.79.C
3anaua: Janbl GyHkimus Z=2+Yy€ , Touka A(O,S) M BEKTOp a = {— 3;4}. Hatitu
IPOM3BOIHYIO B TOUKE A I10 HAIpaBJICHUIO BEKTOpa a.

Otse 1)242)_43)44)_17 5)4
TBCTHI: M T . T L
5 5 5 5

Howmep: 10.80.B
amava: Jlaner Gysxuus z =e* +xe”, rouka A(0,0) u Bexrop a = {3;4}. Haiitu
POM3BOHYIO B TOUKe A 10 HampaBICHHIO BEKTOpa a.

0 1)_22)_63)44)65)4
TBCTHI. M — M — .- N N
5 5 5 5

Howmep: 10.81.B
3amava: [lanel QyHKIMSA Z = a1‘ctg(x2y2 ), TOYKa A(0,0) M BEKTOp a = {3;4}.
Haiiti npou3BOIHYO B TOUKEe A 110 HAIIPaBJICHUIO BEKTOpa a.
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-6 6
O : 1.0 2).— 3).4 4).— 5).—
TBETHI: 1) )5 ) )5 )5

Howmep: 10.82.B
3anaua: [lanbl QyHKUIUS Z = arctg(x +y ), touka A(-1,1) u Bextop @ = {— 3;4}.
HaiiT ipon3BoHy0 B TOUKe A 110 HampaBJeHUIO BEKTOPa a.

Otge 1)02)13)44)65)1
TBCTHI: . S .- A L
5 5 5

Howmep: 10.83.C
3anaua: Jlanel GyHKIUS Z zarctg(x3 +y ), touka A(l,~1) u Bextop 4 = {3;-4}.
Haiit mpou3BoAHYIO B TOUKe A IO HANPABICHUIO BEKTOPA @.

Otsetsl: 1).-1 2).—% 3).-4 4).1 5).%

Howmep: 10.84.C
3anaua: [lanbl GyHKIMS Z =5 + arctg(y3 + X ), TOYKa A(l,—l) M BEKTOp a = {3;4}.
Haiitn npousBoiHy0 B Touke A 110 HalpaBJIEHUIO BEKTOpA a.

Otsetsl: 1).-1 2).3 3).-3 4).1 5)%

Howmep: 10.85.C
3anaua: Jlansl pynknus z =100 + arctg(x3y ), TOYKa A(l,l) ¥ BEKTOp 4 = {3;—4}.
HaiiT ipon3BoHYIO B TOUKe A 110 HampaBJEeHUIO BEKTOpa a.

-1 1 1
O : 1).— 2)3 3).— 4).1 5).—
TBETHI )2 ) )2 ) )5

Howmep: 10.86.B
3anmava: Jlanbl GyHKIUS Z =25 + arctg(xzy2 ), TOYKA A(l,l) U BEKTOp a = {O;—l}.
Halitu mpou3BoAHYI0 B TOYKE A 10 HAIpaBJIEHHIO BEKTOPA a.

-1 1 1
O : 1).— 2)3 3).— 4).-1 5).—
TBETHI )2 ) )2 ) )5

Howmep: 10.87.C
3anava: Jlanel Qynkuus z =25+ arctg(xzy2 ), touka A(0,0) u Bexrop a = {1;0}.
Halitu nmpon3Bo/HYI0 B TOYKE A 10 HANpaBJIEHHIO BEKTOPa a.

-1 1 1
O : 1).— 2).0 3).— 4).-1 5).—
TBETHI )2 ) )2 ) )5
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Howmep: 10.88.C
3amaua: Jlanel QyHKmMs z=e€ + arctg(xzy 2 ),Tqua A(0,0) u Bexrop

a= {— 1;—3}. Haiitu mpou3BOJHY0 B TOYKe A 10 HalpaBIeHHIO BEKTOPA a.

Otsetsl: 1).0 2).-3 3).% 4).-1 5)%

Homep: 10.89.C
3amaua: Jlamel QyHkups  z=e Y Y + arctg(xzy 2 ),Tqua A(0,0) u BexTOp

a= {3;—4}. Hailitu mpou3BOAHY0 B TOYKE A 10 HAIpaBIEHHIO BEKTOPA a.

1 1
Otsetsr: 1).0 2).2 3).— 4).-1 5).—
TBeThl 1).0 2) )2 ) )5
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11.9kcTpemymbl GpyHKIIUH ABYX epeMeHHbIX. HauboJibliee 1 HaMuMeHbIICEe
3HAYeHHUs PYHKUMH IBYX NepPeMeHHbIX.

Howmep: 11.1.A
3amava: Haiitu skcTpeMyM QYHKIHH Z = 4x7* + Sy2 +3xy + 2
OtBeThl: 1).Zpax=-2 2).Znin=2 3) 3KCTpemyMa He CYMECTBYET 4).Znin=-2 5).Zmax=2

Howmep: 11.2.A
3amava: Haiitu skcTpeMyM QYHKIUH Z = x? + 2y2 —xy+4
OtBethl: 1).Zpax=4 2).Zmin=-4 3).3KcTpeMyMa He CymEeCTBYeT 4).Zyin=4 5).Znax=-4

Homep: 11.3.A
3anauva: Halitu skcTpemMyMm GyHKIUU Z = x% + y2 —3xy
OtBeThl: 1).Zpnax=2 2).Zmin=0 3).Znin=2 4).3KCTpeMyMa HE CYLIECTBYET 3).Zmax=0

Howmep:11.4.A
3amaua: Oyskiusa z = f (x, y) MMEET SKCTPEMYM B JAHHOU TOYKE, €CIU
OtBetbl: 1).QyHKIMS UMEET MAKCUMYM B JaHHOW TOUKE
2).pyHKUIHS UMEET MUHUMYM B JAHHOU TOYKE
3).pyHKIIMS UMEeT MAKCUMYM U MUHUMYM B JAHHOW TOYKE
4).pyHKIMS UMeeT neperud B JaHHOU TOYKE
5).pynkuus 0eckoHEUHO MPUOIMKAETCS K JAHHOW TOYKE

Howmep:11.5.A
3amaua: Ecou pysknus z = (x, y) UMeeT B Touke M, (XO , Yo) KCTPEMYM U B TOUKE

MO CYIICCTBYIOT YaCTHBIC IIPOU3BOJIHLIC IICPBOI'O ITOPAAKA, TO OHU

OTBeTHI: 1).f)'((xo yo):f;(xo yo);tO 2).f,'((x0 y0)=0; f;(xo yo):O
fl(x

3).f;(x0 Yo):h f;(xo Yo):O 4)-M:2 5).f)'((x0 YO):I; f3;(740 YO):2
fy(Xo Yo)
Homep:11.6.A

3amaua: Kputmuecknmu Toukamu ¢ymkmuu  z = f(X,y) HasbBaeTcs TOUKH, B
KOTOPBIX YaCTHBIE MPOM3BOIHEIE mepBoro nopsaaka ! (x,y) u f ; (x,y):
OtBetsl: 1).00pamaercs B HyJb 2).He CyIIECTBYET

3).00pararoTcsi B HyJib WJIM HE CYIIECTBYIOT 4).HE paBHBI HYJIIO
5).MOTYT IpUHUMATH JIF000E 3HAYECHUE

Howmep:11.7.A
3agaua: HauGonpliee u HauMeHbllee 3HaveHus yskmum  z=f(x,y) B

OTPaHUYCHHOM, 3aMKHYTOM o0nactu D HaxomauTcs:

145



OtBethl: 1).B HauOOJBIIIEM WJIM HAaUMEHBIIEM 3HadyeHUU (QyHKIUU Z =f (X,y) Ha

rpanuiie obnactu D

2).B HauOONBIIEM WM HAaWUMEHbBIIEM 3HAa4eHUH (QyHKIMUA Z =T (X, y) Ha TpaHULE
obmactu D nmubo B kpUTHYECKUX TOUKax oOnactu D

3).B KpUTHYECKHUX TOYKax obmactu D

4).Takoe 3Ha4€HHE HAUTH HEBO3MOKHO

5).B HEKpUTHUUYECKUX Toukax obnactu D

Homep: 11.8.A
3amaya: Ecom dpynkmmst z = f (x,y) JOCTHTaeT FKCTpeMyMa B Touke M, (x,,y, ), TO
Ka)KJasl YaCTHAs TIPOM3BO/IHAS IIEPBOTO MOPSIIKA OT Z
OtBetnl: 1).00pamiaercs B HyJIb B 3TOM TOUKE 2).HE CYIIECTBYET
3).00paiiaercst B HyJib B 3TOM TOUKE UJIM HE CYIIECTBYET 4).He paBHA HYJIIO
5).Mo0XKUTEIbHA

Homep: 11.9.A
3anava: Touku B KOTOPBIX Z), Z| PABHBI HYJIIO HIIM HE CYIIECTBYIOT (rae z = f (x,y)

Ha3bIBAIOTCS

OtBethl: 1).0cOOEHHBIMHU TOYKaMU 2).CYIIECTBEHHBIMH TOYKAMHU
3).onpenensieMbIMi TOYKaMH 4).KpUTHUYECKUMHU TOYKAMH (PYHKIIUN
5).HyJ€BBIMU TOUYKAMHU

Howmep: 11.10.B
3anaua: MccnenoBarb PyHKITUIO HA DKCTPEMYM Z = X2 + y2 + Xy — 4x — 5y
OtBeThL: 1).Zmax (1:2)=4 2).Zmin (1;2)=4 3).Zmin (1;2)=0 4).24i0 (1;2)=-7
5).Zmax (1;2)=9

Howmep: 11.11.B
3amada: MccnenoBaTh QYHKIIHIO HA OKCTPEMYM Z = X3y 2 (2 —-X-Yy )
4

2.4 2. 4 2
OtBethl: 1).Znax (1;=)=— 2).Znin(1;=)=— 3).Znax (1;—)=—
) ( 3) 27 ) ( 3) 27 ) ( 3° 27

2 4
4).Zmin (1;=)=— 5).Zmax (1;2)=9
)-Zmin ( 3’) 57 )-Zmax (1;2)

Howmep: 11.12.B
Bagaya: HcciaenoBath (YHKIHIO Ha S3KCTpeMyM Z =SIinX +sSiny + sin(x + y),

(O<x<m ,0<y<m)

OtBeThl: 1).Zpax (E;Ej—ﬂ 2).Zunin (E;Ej—ﬂ 3).Zumin (E;Ej—ﬁ
3 33 3

3 2 2 3 2
4).Zmin (E : Ej =- ﬁ 5).3KcTpeMyma HeT
33 2
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Howmep: 11.13.B
3anaya: Vccnenosars GyHKIMIO Ha SKCTpeMyM Z = 3X + 6y — X~ — Xy + Y~
OtBeTbl: 1).Zpnax (152)=4 2).Zmin (1;2)=4 3).3xcTpemyma HET 4).Zmi, (1;2)=-7
5).Zimax (1;2)=9

Howmep: 11.14.B
3amauva: MccaenoBaTh GyHKIUIO HA SKCTPEMYM Z = x? + y2 —2Inx —18Iny

OtBeThL: 1).Zpax (1;2)=In3 2).Zyin (1;3)=10-18In3 3).z,i, (1;3)=10+18In3
4).Zmin (1;2)=10-18In3 5).Zyax (1;3)=1-18In3

Howmep: 11.15.B

3anaua: MccnenoBarh PyHKIUIO HA SKCTPEMYM Z = (ZX +y )e Xty )
OTBETBE 1) Zumax (030024 2).Zunin (152)=4 3).Zunin (0;0)=0  4).Zumin (0;0)=-7
5).Zumax (1;2)=0

Howmep: 11.16.B
3anaua: MccnenoBath QyHKIMIO Ha OKCTPEMYM Z = XY

OtBeThl: 1).Zpnax (1;2)=4 2).Zmin (1;2)=4 3).9xcTpemyma HET 4).Zmi, (1;2)=-7
5).Zmax (1;2)=9

Howmep: 11.17.B
3amava: MccnenoBaTh GyHKIUIO HA SKCTPEMYM Z = Xy(l —-X—-Yy )

OTBETE: 1).Zmas| 154 |- 2) 2| 121 ]2 L 3), max(l 1] ) mln(l lj B
3°3) 27 33 27 3°3) 27 3°3) 27

). m{_l lj 1
33) 27
Howmep: 11.18.B

3asaua: MccnenosaTh GyHKIMIO HA OKCTPEMyM Z = X~ + Xp + )’
OtBeThl: 1).Zpnax (0;0)=4 2).Zmin (1;2)=4 3).Zmin (0;0)=0 4).z.,;, (0;0)=-7
5).Zmax (1;2)=0

Howmep: 11.19.B
3anaua: McciaenoBaTh QYHKIMIO HA OKCTPEMYM Z = 2x° — Xy 24 5X2 + y2
OtBeThI: 1).Zpax (050)=4 2).Zin (1;2)=4 3).Zin (0;0)=0  4).z,i, (0;0)=-7
5).Zmax (1;2)=0

Howmep: 11.20.B

X

3anaua: Mccnenosath GpyHKIHMIO HA SKCTPEMYM Z = €2 (X +y 2 )
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OtBeThL: 1).Zpnax (-2;0)=2¢€ 2).Zmin (-1; 2).=-4e 3).Znin (1 ;2)=—§ 4).Znin (-2;0)=- %
e

5).Zmax (1;2)=9

Howmep: 11.21.B
Xy

2

3anaga: MccnenoBaTh QyHKIHMIO HA O9KCTPEMYM Z = ————
X"ty

O1BeThI: 1).Zpmax (X=y # 0):% 2). Znin (X=y # O)Z-% 3).Zimax (X=y # O)=%
4).Znax (X=y # 0)=i 5).Zmin (X=y # O)=%

Howmep: 11.22.B
3azaua: MccnenosaTs QyHKIMIO HA KCTpEMyM Z = X~ — Xy + y2 +9x -6y +20
O1BeThI: 1).Znax (0:0)=4 2).Zmin (-4 1).=-1 3).znin (-4; 1).=0 4).zin (1;2)=-7
5).Zmax (0;0)=2

Howmep: 11.23.B
3amaua: HMccnemoBath  (QyHKIMIO Ha  DKCTPEMYM Z =Xy 2 Xy — Xy .
(x>0, y>0)

OtBeThL: 1).Znma (1;2)=4 2).Zmin (1;2)=4 3).5kcTpemyma HET 4).Zyin (1;2)=-7
5).Zmax (1;2)=9

Howmep: 11.24.B
3anaua: VccrenoBats GyHKIMIO Ha SKCTPEMYM Z = 3X° — X° + 3y2 +4y

OTBeTHI: 1).Zmax(o;_gj=__4 2)'Zmin(0;—z)=ﬂ 3)-Zmax(1. 1) -1
3) 3 3) 3

3'3) 27
4)-Zmin l,—l :_—1 5)-Zmax _l,l :i
3 3) 27 3'3) 27

Howmep: 11.25.B
3amada: MccinenoBaTh QYHKIMIO HA OKCTPEMYM Z = y\/; -y X+ 6y
OtBeThL: 1).Zna (1;2)=4 2).Zmin (1;2)=4 3).5kcTpemyma HET 4).Zyin (1;2)=-7
5).Zmax (1;2)=9

Howmep: 11.26.B
3anaua: Haiitu skctpemym QyHKIUU Z = X +3x y2 —-30x—-18y
OTBeTsI: ).z, =36, 2, =36 2).Z iy =72, Zpo =72
3)Zpin ="9 Zpx =9 4.2, =90, z,.,, =90 5).z,, =-288, z .. =288

min
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Howmep: 11.27.B
3amava: Haiitu TOuku sKcTpeMyma GyHKIUH Z = x? +x y+ y2 +x—-y+1
Otsetnl: 1).(-2;2) 2).(-1;1) 3).(-3;3) 4).(0;0) 5).(-5;5)

Howmep: 11.28.B
3anaua: Haiitu TOUkM skcTpemMyma pyHKIUN Z = 4(X — y) —x% - y
Otsetsl: 1).(-1;1) 2).(2;-2) 3).(-3;3) 4).(-10;19) 5).(-5;5)

2

Howmep: 11.29.B
3anaua: Haiitn Touku sKcTpeMyma QyHKIMH Z = 2Xy —3 x? =2 y2 +10
Otsetsl: 1).(2;2) 2).(0;0) 3).(1;1) 4).(5:;5) 5).(4;4)

Howmep: 11.30.B
3anaua: Haiitn ToukM SKCTpeMyMa QyHKIHMU Z = 2X Yy — 3 x% =2 y2 + 25
Otsetsl: 1).(2;2) 2).(0;0) 3).(1;1) 4).(5:;5) 5).(4;4)

Howmep: 11.31.B
3anmaua: Haiitu Touku skcTpemyMa QyHKIIMN Z = —5 x? + Xy — y2 —5x -2y

OtBetsl: 1)(12;7)-T. max 2).(-12;-7) —t.min 3)(-12;-7)-1. max 4).3kcTpeMyma HET
5).(5;4)-T.min

Homep: 11.32.B
3amaua: Haiitu Touku sKcTpeMyMa GQyHKIUH Z = 2y\/§ —y?—-3x+8y

OtBertsl: 1) (4;6)-T. max 2) (0;1) —T.min 3) (1;2)-1. max
4)skctpemyma HeT  5) (2;0)-T.min

Howmep: 11.33.B
3azaua: HaifTu Toukn skcTpeMyMa QyHKIMH Z = X — 4X\/§ —2x+ 5y

Otsetbl: 1).(5;4)-T. max 2).(-5;4) —t.min 3).(-5;-4)-T. max 4).3KCTpemMyMa HET
5) (5;4)-T.min

Howmep: 11.34.B

3anava: HaiiTu Touku skcTpemyMa QyHKIMN Z = 5x% — y2

Otsetsl: 1) (4;6)-T. max 2).(0;1) —r.min 3).(1;2)-T. max 4).’3kcTpemMyma HET
5).(5;4)-T.min

Howmep: 11.35.B

3anava: HaliTu Touku sKkcTpeMyMa PyHKIUU Z = x? + Xy + 2y2 + 7x

Otsetbl: 1).(-4;1)-T. max 2).(-4;1) —t.min 3).(-4;-1)-T. max 4).3KCTpemMyma HeT
5).(-1;4)-T.min
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Howmep: 11.36.B
3anaua: Halitu TOukM 3KcTpeMyma GyHKIUH Z = x? — Xy + y2 +x -2y

Otsetsr: 1).(-1;1)-1. max 2).(0;1) —t.min 3).(1;0)-T. max 4)3kcTpemyma HET
5).(2;0)-T.min

Homep: 11.37.B
3anaya: HaiiTu TOukM 3KCTpeMyMa PyHKIIMU Z = x? + Xy + y2 + 3y

OtBetsr: 1).(-1;2)-1. max 2).(0;1) —t.min 3).(1;-2)-T. max 4).’3kcTpeMyma HET
5).(1;-2)-T.min

Howmep: 11.38.B
3amaua: HaliTu TOUKM 3KCTpeMymMa QYHKIHH Z = 3x% + 10xy + 6y2 +1

Otsetsl: 1).(4;6)-T. max 2).(-1;1) —t.min 3).(1;2)-T. max 4).’3kcTpeMyma HET
5).(2;0)-T.min

Howmep: 11.39.B
7
3amava: Haliti TOukH SKCcTpeMyMma QyHKIUN Z = 3x% + TXy — 5 y 2 _26x+2

Otsetsl: 1).(4;6)-1. max 2).(0;1) —t.min 3).(1;2)-T. max 4).3KCTpeMyMa HET
5).(5;4)-1.min

Homep: 11.40.B
3anaua: Halitu TOuKM 3KCTpeMyma GyHKIUH Z = 3x% + 0,5y 2 _12x-17

Otsetsr: 1).(2;0)-1. max 2).(-1;1) —t.min 3).(0;2)-T. max 4).3kcTpeMyma HET
5).(2;0)-T.min

Howmep: 11.41.B
3amaua: HaliTu TOuKM 3KCTpeMyma QYHKIUH Z = —2x° + 3xy +18x
Otsetsr: 1) (4;6)-1. max 2).(0;1) —t.min 3).(1;2)-1. max 4).(5;4)-T.min
5) akcTpemMyma HeT

Howmep: 11.42.B
3amava: Haiitu Touku skcTpemyma QyHKIUN Z = exy2 +x%2+23

Otsetnr: 1).(4;6)-1. max 2).(0;0) —t.min 3).(1;2)-T. max 4).3KCTpemMyMa HET
5).(2;0)-T.min

Howmep: 11.43.B
3anaua: HaliTu TOuku 3KcTpeMyma QyHKIMU Z = x? + y

Otsetsl: 1).(1;3)-T. max 2).(0;1) —t.min 3).(1;2)-T. max 4).3kcTpeMyma HET
5).(2;0)-T.min
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Howmep: 11.44.B
3anava: Haiitu Touku skcTpemyMa QyHKIUN Z = x? — y 2499

OtBetsl: 1).(4;6)-1. max 2).(0;0) —t.min 3).(1;2)-T. max 4).3kcTpeMyma HET
5).(2;0)-T.min

Howmep: 11.45.B
3anava: HaiiTu Touku 3kcTpemMyMa QyHKIMU Z = x? + 2y3

Oteetsr: 1).(1;3)-1. max 2).(2;1) —t.min 3).’3kcTpemyma HeT 4).(1;2)-T. max
5).(2;0)-T.min

Howmep: 11.46.B
3amava: Haiitu Touku skcTpemyma QyHKIUN Z = —8x% + 6xy2 + y2

Otsetbl: 1).(1;3)-T. max 2).(2;1) —r.min 3).(1;2)-T. max 4).3kcTpeMyma HET
5).(2;0)-T.min

Howmep: 11.47.B
Bamava: Haiitu Touku skcTpemMyMa QyHKIUH Z = 8x% — y2 —12xy -1

Otsetbl: 1).(1;3)-T. max 2).(2;1) —t.min 3).3kcTpemyma HeT 4).(1;2)-T. max
5).(2;0)-T.min

Howmep: 11.48.B
3anmaua: Haiitu Touku skcTpemyMa QyHKIIMN Z = 2x% + y 4 6Xxy

Otsetbl: 1).(1;3)-T. max 2).(2;1) —r.min 3).3kcTpemyma HeT 4).(1;2)-T. max
5)(2;0)-T.min

Howmep: 11.49.B
3anmaua: Haiitu Touku skcTpemyMa QyHKIIMN Z = Xzy -2y 2 _x?

OtBetsl: 1).(1;3)-1. max 2).(2;1) —t.min 3).3xcTpemyma Het 4).(0;0)-T. max
5).(-2;1)-T.min

Howmep: 11.50.B
3anmava: Haiitu Touku skcTpemyMma QyHKIUN Z = 2x* — Xy + y2 —12

OtBetsl: 1).(1;3)-1. max 2).(2;1) —T.min 3) 3KcTpemMyma HET
4).(0;0)-T. min 5).(-2;1)-T.min

Homep: 11.51.B
3anaua: Haifti Toukn skctpeMyMa GyHKImE Z = 3X° — 66Xy —y° —12x +12y

Oteetsr: 1).(0;-2)-T. max 2).(2;0) —r.min 3).(-2;0) —T.min 4).’3KcTpeMyMa HET
5).(0;-2)-T.min
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Homep: 11.52.B
3anaua: Haiitu TOuku sKcTpemMyma QyHKIUN Z = XYy — x? — 3y 243

Otsetsr: 1).(1;3)-1. max 2).(2;1) —t.min 3).’3xctpemyma HeT 4).(0;0)-T. max
5).(-2;1)-T.min

Howmep: 11.53.B
3amaua: Haiitu TOukM 3KCcTpeMyma QyHKIIUH Z = x> + 6yx + 3y2 —18x —18y
Otsetsr: 1).(1;3)-1. max 2).(2;1) —t.min 3).(0;3) —t.min 4).(1;2)-T. max
5).(2;0)-T.min

Howmep: 11.54.B
3amava: Haiitu Touku skcTpemyma QyHKIIUN Z = XY + 2x? + 3y2 -1
Otsetsl: 1).(1;3)-T. max 2).(2;1) —t.min 3).(0;0) —t.min 4).(1;2)-T. max
5).(2;0)-T.min

Howmep: 11.55.B
3anaya: HaiiTu Touku 3kcTpeMyMa QyHKIMU Z = — xy2 +3x° + y2 -1
Otsetsl: 1).(1;3)-T. max 2).(2;1) —t.min 3).(0;3) —t.min 4).(1;2)-T. max
5).(0;0)-T.min

Howmep: 11.56.B
3anmaua: Haiitu Touku skcTpemMyMma PyHKIUU Z = x* — 3y 2 - 6xy +1

Otsetsl: 1).(1;3)-T. max 2).(2;1) —T.min 3) skctpemyma HeT 4).(0;0)-T. max
5).(-2;1)-T.min

Howmep: 11.57.B
3anaua: Haiitu Touku skcTpeMyma QyHKIMH Z = 6Xy + 2y 2 _24x — 40y

OtBeThl: 1).Zpmax (1;2)=4 2).Zmin (1;2)=4 3).5xcTpemyma HET 4).Zu, (1;2)=-7
5).Zmax (1;2)=9

Howmep: 11.58.B
3anaua: Haiitu TOuku skcTpemyma QyHKIUN Z = — y2

OtBeThl: 1).Zpnax (1;2)=4 2).Zmin (1;2)=4 3).5xcTpemyma HET 4).Zy, (1;2)=-7
5).Zmax (1;2)=9

Howmep: 11.59.B
3anaua: Haiitu TOuku sKcTpemMyma QyHKIUN Z = X + 2Xy2 —4x

Otsetsr: 1).(4;0)-1. max 2).(4;0) —t.min 3).(0;-2) —t.min 4).(0;2)-T. max
5).3KkcTpeMyma HET
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Howmep: 11.60.B
3anava: Halitu skcTpeMyM QYHKIUH Z = ax” + by2 +cxy+d
Otserst: 1).ecmm 4ab—c® >0,2>0,10 2z, =d
2).ecmu 4ab—c” >0,a<0,10 2, =d
3).ecmm 4ab —c? <0,a>0,10 Z,, = —C
4).ecmn 4ab —c*> >0,a<0,10 2, =d

5).ecau 4ab — ¢’ >0, a<0, 10 HeT IKCTpPEMyMa

Howmep: 11.61.B
3anaua: Haiitu skerpemyM QyHkumn z = ax” + by” +cxy +d
Otserst: 1).ecmu 4ab —c? >0, a>0, To HeT SKCTpeMyMa
2).ecmu 4ab—c¢* >0,a<0,10 2. =d
3).ecmu 4ab—c* <0,a>0,10 z_, = —C
4).ecmm 4ab —c* >0,a>0,10 2., =d

2 _
5).ecim 4ab—c¢” >0, a<0, 10 Z_;, =C

Howmep: 11.62.B
3anaya: HaiiTu skcTpeMyMm QyHKIUU Z = ax” + by2 +cxy+d
Otsetsl: 1).ecnu 4ab — ¢’ <0,a>0, 0 Her AKCTpEMyMa
2).ecmu 4ab—c” >0,a<0,10 Z_, =c
3).ecmu 4ab—c® <0,a>0,10 Z_, = —C
4).ecmn 4ab—c* >0,a>0,10 2., =d

5).ecmn 4ab—c? >0,a<0,10 z_. =c

Howmep: 11.63.C
3agava: Haiitu HamOospllee M HaWMEHbIIee 3HAUeHHWE (QYHKIMU B 00JacTsX,
3a/1aBaeMbIX HepaBeHCTBaMU: Z =X —2y+5, mpu x =20, y=>20, x+y <1
OtBeThL: 1).Zyaun(051)=4, Zyaus(1;0)=6
2).Zyaun(151)=4, Zyaus(0;0)=6
3)-Zann(1;0)=4, Zyaus(0;1)=6
4).Ziaun(051)=-4, Zyya6(1;0)=-6
5)-Zusaun(0;1)=-4, Z,126(1;0)=6

Howmep: 11.64.C
3amavya: Haiith HamOoiblliee W HauMeHblee 3HAaYeHHWE (yHKIMM B 00JaCTSX,

3a/1aBacMbIX HEPABCHCTBAMU: Z = x>+ y3, pH x? + y 2 <1
OtBeThl: 1).Zyaun(1;0)=-1, Zyyaus(0;-1)= Zyans(-1;0)=1
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2)'ZHaPIM(_ 1 ;O):' 1 ’ ZHaI/I6(O;_ 1 ): ZHaPI6(O; 1): 1
3)'ZHaPIM(_ 1 ;O):' 1 ’ ZHaI/I6(O; 1): ZHaI/I6(1 90):1
4)'ZHaI/IM(1 90):1 s ZHaI/I6(O;_ 1 ): ZHaMG(' 1 ;0):' 1
5).3KkcTpEeMyma HET

Howmep: 11.65.C
3amavya: Halitu HamOoiblliee W HauMMeEHbIEEe 3HAUYE€HHWE (DYHKIMU B 00JACTSX,

3a71aBaeMbIX HepaBeHCTBaMI/I' Z= ln(X + y) npu (X — 2)2 (y = 2)2 <2

OTBeTHE: 1) Zuaune(2- \/_ \/_) IN(4-~2), Zuaus(2+ —— \/_ \/_) —In(4++/2)
2) Zoam(2- \/_ \/_) (4-~2), Zugas(2+—— \/_ \/_) —In(4+~/2)
) 11'1(4+'\/§) ZHaI/I6(2+ ) ln(4 \/5)

3 HaI/IM2
2 (f f

4) ZHaI/IM(2+

f f
\/_ \/_) —In(4++/2)

\/_ \/_) —In(4+~/2)

Howmep: 11.66.C
3amava:  Haiitu  HauOosbliee W HaWMEHbIIee  3HAYeHUE  (QYHKIHMH

\/_ \/_) n(4-~2 ), Zano(2-

5) Zua(2- \/_ \/_) In(4-~2), Zuaus(2+——

z=x"— yX + 2y2 +3x+2y+1 B 3aMKHYTOM TpEyroJbHUKE, OTrpaHHYCHHOM
OCSIMU KOOpIuHAT U npsimoid X +y + 5 =0.

OtBethl: 1).Z0u6=4, Ziamni—4 2).Zans=3, Zyami—-41 3).Zyau=41, Z0u=0
4) ZHaI/I6 41 ZHaHM -3 5) ZHaHG 3 ZHaHM 41

Howmep: 11.67.C
3anava: HaiiTu HauGonbliee 1 HaMMeHbIIee 3HaYeHUEe QYHKIUU Z = x? — y2 B
KpyTe
x* +y*<4
OtBethl: 1).Zuanc™4, Zian=4 2)-Lyans™4, Luan=4 3)-Zisaus=4, Lysan=0
4).-Zyans=0, Zyam=-4 5)-Zyans=-4, Zyauw=0

Howmep: 11.68.C
3amava:  Haiitu  HauOonbliee U HaWMEHbIIee  3HAaYeHUE  (QYHKIMH

zZ = X2 + ZXY —4x + 8y B IIPAMOYI'OJIBHHUKC, OI'PAHHYCHHOM IIPAMBIMHA X:O,
y=0,x=1, y=2.

OtBetbl: 1).Zyane=-3, Ziami=17 2).Zsans=-17, Ziauv=3 3)-Zanc=3 Zyam—=-17

4) ZHaI/I6 0 ZHaI/IM 4 5) ZHaI/I6 17 ZHaI/IM '3
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Howmep: 11.69.C
3anava: Haiitu HanOosnblliee ¥ HaMMEHbBIIIEE 3HAYCHUE (PYHKIIHH

zZ= Xzy(4 —X - y) B TPEYTOJIbHUKE, OTPAaHUYECHHOM NpsiMbiMu x=0, y=0, x + y=6.

OtBethl: 1).Z2u6=4, Ziauni=604 2).Zyang=64, Zyauni=4 3).Zyan=4, Zyanmi=-64
4)'ZHaPI6:647 ZHaI/IM:_4 5)°ZHaI/16:647 ZHaI/IM:4

Howmep: 11.70.C
3anava: Halitu HanOosblliee ¥ HaMMEHbIIIEE 3HaUeHUE PYHKIMU Z = Xy + X + Y B

kBagpate 1 <x <22<y<3.

OtBetbl: 1).Zyans=4, Ziami=04 2).Zaunc=12, Ziani=5 3)-Ziauc=3, Ziaun=12
4)-ZHan6: 1 29 ZHaI/IM:_4 5)'ZH3H6:649 ZHaI/IM: 1 2

Howmep: 11.71.C
3anaua: Haiiti Hauboublnee 1 HaMMEHbLIee 3HaYeHue QyHKIHH Z = | — X * — y2 B
kpyre (X — 1)2 +(y— 2)2 <l.
OtBetbl: 1).Zy0u6=4, Ziyanmi=604
2)Zuwi=2(V2 +1). Zun=2(v2 - 1)
3).Zyau6=5, Luanv=12
4).Zian=12, Zygun=-4
5) Zuani=2 (N2 =1), Zym=2 (N2 +1)

Howmep: 11.72.C
3amaya: Haiitu  HawmOombiiee M  HauMEHblllee  3HAaYeHUEe  (QPYHKIUU

X
U + M <I.
2
OtBetbl: 1).Zy0u6=4, Ziami=604 2).Zyang=120, Zyun=24 3).Z110u6=120, Zami=-24
4)-ZHan6:' 1 209 ZHaI/IM:_4 5)'ZHaI/I6:_249 ZHaI/IM:120

z=x>-10xy* +10x +1 B 3aMKHyTOIf 06nacTH:

155



12. 3agaum Ha yCJIOBHBIN IKCTPEMYM.

Howmep:12.1.B
3amava: 3agaud 00 YCJIOBHOM 3KCTpeMyMe (YHKUMU 2-X MEPEMEHHBIX PEIIAIOT B
ciydae:
OtBethl: 1).m0sIBJI€HUE HOBBIX YCIOBUH 3aa4H
2).Kor/a MepeMeHHbIE CBSA3aHbI IPYT C IPYrOM HEKOTOPHIMHU YCIOBUSMU
3).xor/1a nepeMeHHbIe He3aBUCUMBbI
4).xorja HEeBO3MOKHO HaWTH MPOU3BOAHYIO
5).xor/a perieHre HOCUT yCIIOBHBIN XapaKkTep

Howmep:12.2.B
3amada: HeobxoaumMoe yclioBHE YCIOBHOTO 3KCTpeMyMa st GyHKIuu z = f (x, y),

IIPH YCIIOBHMM, YTO X U Yy CBSI3aHbI YPABHEHUEM (p(x, y)= 0:
8([) _0, of

OTBeTHI: 1). o + A
ox

99
+1—=0, ¢(x,y)=0
oy

)——Aa@ 0, L_5%0_, o(x,y)=0
Ox Ox oy oy

3L 0% L 5% (x,y)=0
oy ox  ox oy

4).— =0, —+A—=0, olx,y)#0
) ox 8X oy oy (P( Y)
. L2 L% olxy)=2
8x ox oy
Howmep:12.3.B

3anava: [Ipu HaX0XKAEHUM YCIOBHOIO IKCTPEMYMa OMPEEISETCs BCIOMOTaTeIbHBIN
MHOXKHUTEIb A, KOTOPBI Ha3bIBACTCS:

OtBetnl: 1).muoxurenem lamambepa 2).muoxureneM Komu

3).muoxureneM Jlarpanxka 4).muoxureneM Teinopa 5).muoxureneMm Jlonurans

Howmep:12.4.B
3amaya: Merox wMHoxutenedl JlarpaHka pacnpoCcTpaHseTcsi Ha HCCIEI0BaHUE
YCIOBHOTO 3KCTpeMyMa (yHKIUH:
OtBetbl: 1).01HOM EpeMEHHON 2).ByX MEPEMEHHBIX 3).TPEX MePEMEHHbBIX
4).1000T0 YKcia IEPEMEHHBIX 5).HE MEHEEe TPEeX MEPEMEHHBIX

Howmep: 12.5.B
3agaya: TOUKOM JIOKAJIBHO YCIIOBHOIO 3KCTPEMYMA Ha3bIBAETCS TOUKA
OtBeThl:  1).JJOKaJIBHOTO YCIOBHOTO MAKCUMyMa  2).JIOKQJIBHOTO YCIOBHOTO

MUHUMYMa 3).JIOKaJbHOTO YCIOBHOTO MaKCHMyMa UM MHHHMyMa 4).MakCUMyMa
byHkMu 5).MUHUMYMa QYHKIIHH
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Howmep: 12.6.B
3anava: @ynkuus Jlarpanxka ucnonas3yercs s
OtBetsl: 1).pemenus quddepeHurnanbHbIX ypaBHEHUN
2).BbISICHEHHE, OYJIET 1M CTAllMOHApHAsl TOYKAa TOYKOM YCIIOBHOTO AKCTpEMyMa
3).HaxOXXAeHUE MaKCUMyMa (PYHKIIUU
4).HaxoXJeHHne MUHUMyMa (PYHKIIUH
5).onpenenenue koddduimenTa

Howmep: 12.7.C
3anaua: Haiitu sxkctpemyM GyHKIMU Z = 2X + y TPH YCIOBHUH, YTO x* + y =5

OtBeThl: 1).Zmin=-5, Zmax=9 2).Zmin=9, Zmax=-9 3)-Zmin=0, Zmax=3 4)-Zmin=-3, Zmax=0
5).Zmin="-5, Zmax=25

Homep: 12.8.C
o 2 2
3anaua: Haiitu skctpemyM QyHKIMM Z =X~ +y" —Xy+X+y — 4 1npu ycioBuw,
qto X+y+3=0
OtBethl: 1).Znin=5 2).Znin=-4%4,75 3).Zmax=5 4).Zmax=4,75 5).3KCTpeMyma HET

Howmep: 12.9.C
3amaua: Haiitu skcTpeMmyM GyHKIMH Z = Xy2 pH yciaoBuu, uto X + 2y =1
1
OtBeThl: 1).Znin=-5, Zmax= —— 2)-Zmin=9, Zmax—-9 3)-Zmin=0, Zmax="——
27 27

4) ZIl’lll‘l 5 Zmax 0 5) me O Zmax - —

Howmep: 12.10.C
3anava: Haiitu osxcTpeMyM QyHKIMK Z = X + 2y TIpH YCIOBUH, YTO X* + y2 =1.

OtBethl: 1).Zyin=-5, Zmax=5 2).Zmin=\/§ , Zmax=-\/§ 3).Znin=0, Zma—= \/g

4')-Zmin:' \/g 5 Zmax:O 5)-Zmin:' \/g s Zmax— \/g

Howmep: 12.11.C
5 1 1 1
3anava: Haiitu sxcTpeMyM QYHKIIMH Z = X + Y TPH YCIOBUHU, YTO — + — =

X° y° 2
OtBeThl: 1).Znin=4, Znax=4 2).Zmin=4, Zmax=4 3).Znin=0, Znax=4 4).Znin=4, Zmax=0
5).Znin=0, Znax=4

Howmep: 12.12.C

3anaua: Haiith skcTpemyM (QYHKIMM Z=XY TpU YCJIOBUHM, YTO X U Yy CBSI3aHBI
ypaBHeHHeM 2X + 3y — 5= 0.
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25 25 25 25
OtBeThl: 1).Zpinv=—— 2).Zmin= — 3)-Zmax=—— 4)-Zmax— ﬁ 5).3KCTpemMyma HeT

24 24 24

Howmep: 12.13.C
3anauda: M3 Bcex npsIMOYTOJIbHBIX TPEYTOJIbHUKOB € 33IaHHOM TUIOIIAbI0 S HAWTH
TaKOM, TUIIOTEHY3a KOTOPOr0 UMEET HAUMEHbBIIIEE 3HAUCHHUE.
OtBetsl: 1).HeT Takoro
2).KaTeThl HE PaBHBI MEKITY COOOM
3).xaTeThbl paBHBI MEXIY COOOM
4).CTOPOHBI MPOMOPIIMOHATBHEI unciiaM 1,2,3
5).0QuH KaTeT B JiBa pa3a 0oJIbIlIe APYTroro

Howmep: 12.14.C
3ajaua: Haiiti skctpeMyM GYHKIHH z=X" + y°, €CIIH X M Y CBSI3aHBI ypaBHCHHEM

i + Z e 1.
4 3
144 144 144 144
Otsetnl: 1).Zmin™ —— 2)Zmin™ —— 3)Zma—— 4)Zma™
25 25 25 25

5).sKcTpEeMyMa HET

Howmep: 12.15.C
1

3amada: Halitu skcTpemMyMm GyHKIUU Z = — + —, €CJIA X U Y CBSA3aHbl YpaBHEHUEM
Xy
X ty=2.
OtBeThl: 1).Znin=-2 2).Znin=2 3).Zmax=2
4).Znax=-2 5).3KCTpeMyMa HeT

Howmep: 12.16.C

3agava: Haiitu oxcTpeMyM QyHKIMU Z =€, €Ciu X U 'y CBA3aHbl yPAaBHEHUEM
x+y=I.
1 1 1

Otsethl: 1).Zpin=-€% 2).Zmn=€% 3).Zma= €*
1
4).Zpa= €4+ 5).0kcTpEMyMa HET

Homep: 12.17.C
3amava: Halitu skctpemyMm ¢GyHkmuu z=6 — 4x — 3y  [pU yCJIOBUH, YTO X H Y
CBSI3aHbl YpaBHEHUEM x* + y > =1,
OtBethl: 1).Znin=-1, Znax=11 2).Znin=11, Zpax=1 3).Zpin=0, Znax=-11
4).Zmin=-11, Zpax=0 5).Zmin=1, Zmax=11
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Howmep: 12.18.C

3amaua: Haiitu skcTpeMym QYHKIIMN Z = — + —, €CJIA X U Y CBA3aHBI YPaBHEHUEM
X Yy
x +ty=2a (a> 0).
2 2 2
OtBeThl: 1).Zpin=— 2).Zmin= — 3)-Zmax= —
a a a

4).Zpax=—— 5).9KCTpEMyMa HET
a
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